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roppdixg Tob "ApisTopdvoug, T& dpwTiek puhieTtophpata Tob 'Hhwddbeou, Tob *Ayil-
2Mwg Taziov, Tob Zevopdvrog Tob "Egesiov, Tob Xapitwvog Tol "Appodisiéwe, Ta Ki-
302 Tob Biwvog xal tot Mdaoyou, t& Iloipeving tob Adyyou.

T oTeva Gpix pidg dvaxrowwoewg d&v émitpémouy Ty wapadeo Tod xaTakd-
you T&v 140 mepimov cuyypxpéwy, of 6moior mapelalbvouv el Tode mévre cwdiévrac
Tépovg Tob Kowaplov. Q¢ elvar guowdy, i Peodoyla xatadapwBdver THy peyeduTté-
pay ExTacw, dvrimpocwwevopévy Omo 65 mepimou cuyypagéwv, peTxEd TévV Gmolwy
dpxeTol d&k WOAUTOMWY Epywy, 6mwe 6 lwdvvng 6 Xpusdotopoe Six 13 wdpwy, 6 Ko-
prhhog "Adelavdpeiag Sk 6 Towwy, xAw. ‘H Nopuxd dxmposwmeitar Suk tév Tvotitold-
Twy Ocopilov Tob ’Avrixivoopog, dix Tob Nopixod IMovhuatog tot Miyamh Fellob,
Bux Tod Zuvrdypatos xata Ztovxeiov Tob Matdaiov Blastdpewe, St g EEapBi-
Blov Tob ‘Appevomomollov, xaTk peTdppxsly Zwavol, ot &voc dwTeTapévou AXTivixod
he&mod vopumdv Gpwv. ‘H Towopix, Sik tHe IMadadie Toropioe Tob Pohivou (sic 16
wépoug), Sk wev Toudaixdyv Tob Alefdvdpou Maupoxopddtou, Sk Tic ‘Emivopdic
Afwvog 070 "Twdvvou Tol Hipthivou, Sk THe Pwpairdic Totoplac tob Nuenpdoov I'oy-
yopd&, xhw. ‘H ’latoumr, Stk wav Epywv tob Tnmoxpdrove, T0b Aoxdéouvs Tob Kapu-
otiou, Tob &x Belesdoviou Tdv 'Ayvpdowy tatpot Nixohdov xhw. ‘H Puouwh, Sux wév
*Amopiv puadyv Tob OeopuldxTon ipoxdTov, dik TOV mwEPL TWahppoldy oYESILo Mo
7og Tt Edyeviov, xdw. ‘H Plosopix, Sk tod Emixt#htov, Tob Tepoxdéoue, tob Mdp-
xou 'Avtwvioy, Tob Edvariov xdw. H Iewypaple, ik tob Twshmov Moisiédaxog, Tob
lewpyiov Pavtoée, xhw. ‘H Prropms, 8t Epywv o Anunrelov Pakneéwg, Tob Tipy-
ptou, Tob Buxevtiov Aapwdod, Tob Aoyyivou, Tob "Apuwviov, Tob AecBdvaxTog, Tob
‘Epnoyévou, tob Tudsap Kopvnhiov, xhw. ‘H Pdodoyix, dux Tot I[Ihouvtdpyov, Tob
Hevopdvtog, T@Y ATTINGY pnToowy, Tob Suvesiou, Tob 'ApieTavétov, Tob Edotadiov

Bceooadrovinne, wAw.

MAGHMATIKA.—Exi tod X Biffhiov tdv Zrowyeiov tov Evxheidov, dno
Ebayy. Svaudrn®. *Averoivddn 910 tod %. Miy. Zregovidov'.
A" EISATQrH
A. 1. To X (10°Y) BiPhiov tév Stouxeiov tob Edxdeldov idewpeito xal elvan
76 duonohdtepov PiPhloy Tdv Stovretwy. ‘O ‘OMNavdog padnpatinde Simon Stevin
(1548-1620) 6 dvépasey «6 aTaupde Tob papTuplov Ta@Y padnuatixdys, dvi 6 [é-
hog padmpatindg Jean Montucla (1725-1799) dupiBddher, 2iv xatd Thy dmoyhv

Tou Y& OmHpye Yewpétpng, Gotig da Erohpa va mapaxolouddioy Tov Edxdeldny elg

# EVANGELOS STAMATIS, Uber das X. Buch der Elemente Euklids.
12 Avexowddn xate tiv Suvedplav tig 17 *Tavovaplov 1957,



252 IIPKTIKA THX AKAAHMIAS AGHNQN

Tov oxoTEWoY datdakov Tob X Bifhiov'. Of wepisodtepor x THY vewTépwy Eppmveu-
T6v 100 X BuPfriov xatahhyouvowy elg T6 cupmépacpa Gt oxomde TobTou eivan 1 émi-
Aucig Gpiopévou Thmou SiteTpaywvwy xal deutepoPaduiwy EEwshoswy’. ‘O Cl. Taer,
ppovel, 6Tt oxomos Tob X Bifdlov sivar % whAhpng Epeuva TaV dovppérewy eddeiGy,
fieig mapéxer oTepedy Edapog el THv Vswplay THY navoviedy wohvédpwy®.

Elvat dhndic 6tu éx tdv Sddexa dAdywy eddeady ot X Bifiiov (tdv dewpn-
pdtoy 36-41 ol 73-78) slvon of pdv &€ mpdtar ddpoiopata v Yetdy pldv
loapidpwy Siretpaydvoy EEiodoewy, ai 3¢ &£ Seldtepar Sxpopal TdY Fetixdv pldv
T@Y adT@dy Sitetpaydvey Efwcdoswy. 'Enfong slvar ddndic 6t al dhoyor eddeia
76y Yewpnuatwy 48 - 53 xal 85-90 elvar ai piv EE mpdTar adpolopara TiHv Yeti-
wiv pulev 2E Seutepofadulwy Ewsdoewy, af 3% EE Sedtepor csivar Srapopal TEHY
plev T8y adtiv gEwwwoswy. H mapathpnowg Guwg abty Stv Omoxpeot elg Thv cuve-
Yoy Tob cupmepdapatas, xad & oxomog Tol X Bifhou elvar % Emilusig Gpiopévou
Timou Ewodoewy. ATt elg 0 VI Bifriov tév Zvoxelwv dmitedeitar % éntluoig
T@v duoxohwTépov Timou Jeutepofaduiny dedsewy, TéY ety EEicdoEwy,
(VI, 28). ‘H Aboic tév v 7d X PPy dnavtocdy Sitetpaydvoy dEsdoemy sTnpi-
Levon xuplwg el Thy AMow SeutepoPadulnwy EEwdoewy dmlovstdton Timou.

EE &\ou elg 76 XIII Bifrov tav Ztouyeiwv (Yewp. 6, 11, 16,17) dnoder-
wvbeton: 1) Eav eddeia pnth tumdi ele dxpov xal péoov Adyov, Exastov TdvV Twpn-
pdtwv e eddelag elvar dmotoph (X, 73). 2) "Eav % Sukpetpog xbxdou elvar pytih, %
whevpk TOU elg adTOV EYYPXQOWUEVOU %AVOVIXOD TEVTXYWVOU Elval EAdGowLV (X, 76).
3) ‘H mhevpk 7ol xavovixob eixocaédpou elvat Ehdoowy (X, 76). 4) ‘H mhevpx Tob
xavovixol dwdexxédpou eivar dmoTowy (X, 73). Tadta Spwg mione S&v Hmoypeolicw
gle Thy cuvaywyly Tob cupmepdopxtog 6Tt oxomog Tob X PuPhiov elvar B Epeuva
T&v dovppétewy eddedy, bg mapéyousa cTepedv Edagog elg IV Jewplay TGV xavo-
vix@v wohvédpwy, 36Tl Ex TEV cuvaedy dewpnpdTtwy T O dpudpdv 6 xal 11 elvan
TPOTHPACKEVKGTIXE X TV Amddetby Tob Seutépou pépoug Tav Jewpnuatwy 16 %ol
17. Eav 3¢ #hewme 16 debtepov pépog TovV Fewpnpdtwy 16 xal 17 dtv S Ennpedleto
7 Sewplo TGV xavoviGv woAuEdpwy.

A. 2. Kata thy fuetépay yvodpmy oxomds vob X PiPfhiov tdv Zvoryelwy Tob
Edxhetdov eivar 7 natddefic THeg ovppevplag, 7 6mola Omapyet elg THv xaTacreuy

7ob dpoywviov Tprydvou, dTav ypnotpmomoidyTar wpog ToUTo ai dwholoTatar dAoyol

1 Pavr - HENRrI MicHEL, De Pythagore & Euclide, o.444 x. & €d. Les Belles Lettres,
Paris, 1950.

? Tuomas HeatH, A history of Greek Mathematics I, o. 402, Oxford, 1921.

3 CLEMENS THAER, Ostwald’s Klassiker, Nr. 241, 0. 103, Leipzig 1936.
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eddcior. 'Ex tiig éppmvelag, fv wapéyopey xatwtéom THY xuptwTépwv FewprnpiTtwv
o0 X RiPhov, ppovodpey, sivar xatagavig 9 Spddtng ¢ dmootretlopévng dmédews.
B’

B. 1. IMpotdaooopey Sppmveiay Gowy Tvév.

1. Zoppetox peyédn réyovrar t& Exovra xowdv pétpov: aobppeTpo O TX py
EyovTo xowov’ pétpov.

2. T odppetpx peyédy Exoust Adyov mpog &AAnhe, bv Exer dpudpwdg mpodg dpt-
Fudy. Tx dobppeton peyédn 3dv Exoust Aéyov mpdg dAAnhe, dv Exer dpidpdg wpdg &pt-
Fudv (X, 9. 6 =k 7).

3. Tuyotox eddeix AapPavopévn G pétpov Ayeton pnTi.

4, M#xrer obppetoor 9 dobppetpor voobvrar oi eddeior, étav adrar dewpdvrar
Ypopprtndde.

5. Avvdper obppetpor 7 &odppetpor voolvton af eddeion, dtav T& TeTpdywva
adT@y elvar cbppetpa 9 asbppetpa.

6. [aoa eddeia phnst obppetpog mpog Thy Anedeloay pnthv Aéyetar pnTi.
"Eotwoay of dxépawor dprduol a, B, uh Tetpdywvor xodl pnth Tig eddei 0. ‘H Te-
Tdotn dvddoyos T@v « B, 0, f 0(B/a) elvar phArer obppetpos medg ThHY Anedeioay
enThv 0 xal guvemdg eivar P

7. ‘H péon avddoyoe tév 0 xad o(B/a), Qv% givort prixer koOppetpog xol
mpds Thv 0 xad wpdg thy 0(B/a). T& tetpdywva Spwg 0 ol Q”(ﬁ/a) 0’(B?[a?) =al
0%(Bla) elvar mwpog EAnha abppetox. Al eddelar 0 xal 0 ’\/% 7 o(Bla) xad Q\/
Myovrar pnTal duvdper pévoy GOppeTpOL

8. ‘H péom avdloyog tév 0 zai 0 %,'71 o(Bla)’s eyevau péon [ % péon

gvédoyog iy o(B/a) xa g\/ﬁ, 7 o(B/a)’s]. Méon &pa Méyetar povdvupov mepié-
(04
%0V Thy TeTdpTny ey TopdYovTOS PN TETPAYWVOY &puiiob. .
9. To dpdoydwioy mapaddnhbypappov g popedic o° v [3[0!)\/

Myetar péoov. Méooy &pa dpPoydiviov mapaddnhdypaxppmoy Aéyetar povavupoy, wepié-
yov Thv decutépay pilav mapdyovrog pi TeTpaydvou derpod. ‘H mwhevpk Tob isodu-
vdpov wpde T6 Fewpolpevoy dpdoydvioy mapaddnhéypappmov TeTpaydvou elvar uéon
70 TeTpdywvoy 3¢ TobTo civon Emione péoov. ,

10. Ed9eid wic Myetan &hoyog, dtav T6 Tetpdywvoy adTiig elvar dabuperpov

7pdg 70 TeTphywvoy eddelag Anpdeiong g pniis.
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Tx xaxtotéon déra Fewphpara On’ apd. 10, 27, 28, 29, 30, 31, 32, 33, 34,

35 elvon mpomapxorsuaaTixd THg GAng Yewplag ol X BifAiov.

10.

Koataoxeuy; mpoitou dpdoymvion Tpuydvou: G¢ &v Tpfipe T dmotewolborng Te-
uvopévng oo Tod Udoug AapPavetar eddeix Tic pnTh, EoTw 0. Qg debrepov TpAipa

THe dmotewoldang AapPdveTar f TeTdeTy, dvakhoyos TAV dxrepaxiny pd TETpAYDVLY
apdpdy o, B xad wic 0, H o(B/a). H o xal 7o Sdog ol Tprydvou, # QV£ elvat
a
eddeton pyrod Suvdper pévoy olpperpor (ol phxer dodppetpor).
Kataoxevy desutépou dpBoywviov Tpuydvou: d¢ &v tpfipa Tig dmoTewolong

AapPdvetar wdhw i 0. Q¢ dedtepov TpFipe THg Omotewolong AapPdveTtar To Uog
Tob Tpomnyoupévou Tprydvou, B 0 ‘\/ﬁ . To 6doc tob Seurépov Tprydvou, % oB/a)’
[0

elvar péon. Elven 38 5 0 xal % o(Bla)’™ dxr wévov phxer dobpperpor, dAA& xol Suvd-

Wet GoOPPETPOL, HToL nol T& TETPAYWVX adT®Y Eivat AGOMMETPX.

27.
N eopeddor dbo péoar Suvdpet pdvoy cbppetpor, T@Y 6molwy TO ywipevoy vo
glvar pnrdy. ‘H mpdtn péon AapPavetar xate whv deutépay meplntwow Tal &. 10
xod elvar 9 o(B/a)”. Ak thv elipeow THe deutépag péomne xavaoxeudetan dpdoydviov
Tolywvoy, Exov &g &v Tufiua TR dmotewolong Tepvopévrg dmd Tob Gdhoug Thv o(Bla),

xal G¢ dedTepoy TRFpa TH¢ dmotewoldong 6 Bdog Tob TELydvou T wEMTYNG TEQLTETH-

oewg 70D . 10, Ty Q-\/i ‘H péon avédoyos tév Tunudtwy todrwy, § ofpla)’
a

*le

elvan § (nrovpévn devtépa péom. Ta tevpdywva Tév péowy, & 0'(B/a)’ xal 0’(B/a)

elvon odpperpe. T ywlpevov Taév péowy, T6 0°(B/a) elvar pntév.

28.

Né eopeddot 300 péoar Suvdpet pévov abupetpor, T@Y Gmofwy TO ywopevoy va
elvar péoov. Tlgoxataprrinde soplonovton Tpels pnvod Suvdper pévov edppevpor. Aap-
Bavovrar of i TeTpdywvor drépxtor dptdpof, of a, B, v, & xal edBeid Tig e, EoTw
0. Kataaxeul wpditou dpoywviou Tprydvou: &g &v Tpfipe dmotewodong Tepvopéyng

070 Tob Udoug AapPBdvetar | 0 xal O¢ dedTepov TRFpa N TETAPTN AvEAOYOS TGV
o B, 0 % off/a). Té BYog Tob Tprydvou elvar Qvﬂ. Kataaxeun dsutépou dpd.
o

Terydvov: Gg &y Tpdipa Tiig dmoTewvolong Tepvopévng Omd Tob Sdoug AapPdveTar f 0
\

xol Gg SedTepov Tpdima AapPBdvetar f TetdpTn dvéloyog Tav v, d, @ # o(d/y). To
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OYog Tob Tprydvou eivan 7 Q\/i Al vpeig eddein o, Q\/—B—, Q\/i stvou py-
Y a Bl
Tol duvapet pévoy adppeTpor.
Elpeotg ¢ (nrovpévng mpdtng péomng.
Kataoxevaletoar dpdoydiviov Tplywvov Exov d¢ Tpfuata Tic dmotewolone Te-
wvopévne o Tob Jdoug t& o(=A) xal 0 4 (=B). Té SYog tob Terydvou T
a
A==0(B/a)" eivar H mpdhtn péon.
Ebpeatg t7i¢ {nroupévne dsutépag péamne.
Kol QVE , 0 \/ 3 yai ¢ o(B/a)"s edploxer Thy TetdpTny dvdhoyov, Thv
o Y

E=0/y)": (B/a)’. Abtn civor % Seutépa péom.

Adjppe 19V,
N& ebpedaor 300 teTpdywvor dptdpol, Gote 6 &dpoopa adTdv va sivor <e-
Tpaywvog gprdpde. "AmodeieviceTar dTt obtor d& elvar THe wopeTic
AT e 2 % 2
pw=v\2 _ p+v N xE — ot xE + ot\?2
w (857) =(437) 9 o (B57) = (272)" (1)

2

gl w=xE, v=ot, x:E=o0:7, u, v &ptot % wmeprrrol xal %, E o, T dxépaxior.

‘O wv elvar tetpdywvoe (IX, 1). 'Eav Spowe 8tv elvar #:E=0:1 6 uv div elvon e-

A 2 A ’ ’ I“l + v 2 l.' v 2 A
Teaywvos. Elg thy meplntwow Tadtny AapBdvopev <) —\"9 ) = UV pn TE-

VA N KE + Gt ? KE - ﬁt 2 \ A A 2 /
Tpdywvos 7 (T ) = 5 = nEor ph tetpdywvog. Ilpdg dmholotevow Aap-

Bavopev xatwtépw @’ — o’ =90 pi terpdywvoc. Of témor (1) wapéyovow dmdoag Tag
dxepatac Moeg e Sopavtinig dEwwdoewg x* +yi=12z2%
Afjppo 207,
Na& ebped@or dbo Tetpdymwvor dpidpol Té@v émolwy 10 &dpowopa v& pi elvar e-

Tpdywvog &pudpde. 'AmodevieTar dtu elvae

= 2 o 2
uv + (ug LA 1) =A 9 xEot 4 (xE—QOt == 1) =LA ph TeTPRYWYOE, Bviaor p=xE,

N

v=or, #:E=o0:1, W, v &ptiot 7 meprrtol. llpdg dmhodoreusty AapBdvopey xxTw-
téow a? T BP=A ph TeTpdywvoc.
29.
Afdeton é¢ dmotelvovsa dpoywviov Terydvou % pnth eddeiw AB(=0). N&
raTacrevasdy o Telywvoy, HGate 9 wlx xddetog whevpx AZ va elvan pnTh, dAA& pd-
vov AB? AZ? obppetpa (cuverde AB, AZ whrer dodppetpor) xal % Omoteivousa

AB xal 7 &\An nddevoc whevpk ZB = \/AB"’—AZ2 v& elvat pxer obppevpot.
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"AmodeivieTon 6T glvar AZ = ﬂ, ZB=1292" [¢p?—w’=0 uh terpdywvoc].
P P

30.

AfSetoar d¢ Omoteivovox dpoywviov Tpiydvou % pnth eddeix AB(=0). N&
rataoreuacdy TO Telywvov, hote N pla xddetog whevpx AZ va elvar pntéh, dAA&

dvov AB?, AZ? obppetox (ouvemidse AB, AZ prhxer dobuperpor) xal + Smoteivovoa
u —_—

AB xal # &\ xaBeTog wAevpa BZ:\/ABL-AZ2 vee elvo ket dodppeTpot.
*AmodervisTar 6t elvoar AZ = \—?:: , ZB=—= \/7 [a?+ B%2=L Y Tetpdywvoc].

71.1.

No xatacrevasdy dpdoydvioy Tplywvoy, dhote # dmotelvovsa IM xal ) pix xd-
Fetog mhevpx A va elvar péoar, mdvov D'’ A? obppetpa (xad ouvemde I'), A phxer
gobppetpor), T0 ywépevoy I'X A v& elvor pnrov xed # Omotetvousa I' xad &My xd-

Yetog 9 \/I“z — A? v elvar pAixer odppetpor.

5 . 04 9%l
Amodewvieton Gtu elvar I' = %ﬂf, A= “‘“?pa/o ;

71.2.

[p’—’=10 ph Terpdywvoc].

\

Q¢ 16 mponyoldpevoy, A& 7 dmotelvousa I' xal 4 \/l12 — A? v& elvan pohxet

ZGUWLPLETPOL.

3i.1.

e e

Na xatacrevacdi dpdoydviov, dote # Omotelvousa A xal | plx xddetoc

mhevpk B v& elvar péoar, aAA& pévov A% E? clppetox (xal ovvende A, E pfrer dobdp-
D n

petpor), ©0 ywépevoy A X E vi elvar péooy xal H A xal # Ay xddevoc, \/A?—E2

va elvor pAxer odppetpor. "AmodetxvieTar 6T elva
S \Y L
N=lg (7) ‘, E=¢ < ) \/ P’—0?=1Y, v,0 u) terpdywvor).
32.2.

‘Q¢ 10 wponyolpevoy, GAh& f A xad \/A2— E? va eivar phner dodpperoor.

’ArmodeixvieTar 6L givan

— (%)1/‘, E=o (%)1/‘ \/ 3 , [a?4 B2=A1, v, 5 wi TeTpdywvot .

73
Né xavacrevacdi dpdoydvioy Tplywvoy Exov xadétoug whevpde, dotw T AZ,
ZB, &ote AZ? ZB® v elvan dobpperex, AZ?+ ZB? pntdv xal AZXZB péoov.
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’AmodeinvieTan 6T elvoct

0 0 2
N — \75—‘/1 o8 \7%— . ZB—= \/_5 1— \7[%—, [a?+ B2=L uh TeTpdywvoe).

74.
Na xaracxevacdy dpdoydviov tplywvoy Exov xadévoug whevpds, Zotw T&g AA,
AB, &ove AN, AB? va elvan dadpperpx, AA’ + AB’ péoov xai AAXAB pntév.

’AmcodexvieTon Gt elvae
e I B . @ ol B
AA—\/2 we it Vi AB—\/2 Tt/f\/l—\/x ;
[a?+ B2 =4 i tetpdywvoc].

35.
Na& xataorevasdi dpdoydviov Telywvov Exov xadétoug whevpde, Eotw Tag AA,
AB, dore AA% AB? va elvar dabppetoar, AA* + AB? péoov, AAXAB péoov xal

7

dabppetpoy wpog T6 AA® T+ AB®. *AmodeixvicTar dti elvan

RO R R 1Ty e B

[0 4 B*=A, v, & w3 Tevpdywvol].

B. 2. "Exl ©7 Bdoet tév mponyouvpévme dmoderyYévrwy xataorcudlovrar 12
dhoyor eddciat. ‘Exdoty tév €& mpotwy eddadv slvar &dpowopa ddo povevipwy
(Yewp. 36-41). ‘Exdorn tov & émopévoy eddady elvar 7 Sixpopx TGV adTdy povw-
vopwy (dmotopal, dep. 73-78). Al eddeion abtoar ypnoipomowobvrar slg THY raTa-
oxevhy ddexa Gpoywviny Terydvwy. Anlodoregar dloyor eddelon dév elvar dvvarov
va xaraoxevacd®dow. Adtan eivor:

Ex 360 dvopdtov (Sudvupog) 4 3- 36
*Arotouh (Sixpopd) - ‘\/E 73
T povédvopa hapBvovrar x Tiic mpdtne meptmrtdoeng Tob &. 10 [Advata

va glvat QV—E— e \/—% :l

Ex 300 péowv mwpdT B \% B\ 3
R — o (uletolnd
Ipdbtn &moTopn péong 74
Ta povdvopa éx 9. 27.
5\
'Ex 300 péowv deutépa y, , © (—) 38
3. v (%) * M

Acvtépa dmoToph péong

(_)”* 75
o

17

Ta povovopax éx O. 28.
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Meilewv _O:V +JL+L_'\/ — 39
’EXdoowy V2 i \/7_\/2 ! vy 76

Té povovope éx & 33.

Pryvtéy not péoov Suvapévy o o o ol B 40

5. A 7= —5.7, p=
Meta pnwob péoov T6 Ghov 2 VA i
motolox

T povavopa éx &. 34.

" Adbo péoo Suvapévy _9_(5)1/4\/1_*_ L+_9_(6)‘/‘\/1 B4
" Meva péoou péoov 76 Shov V2 \y Var —vV2Z VA 78

7oLolon

Ta povevope éx &. 35.

‘Opiopol dsbrepor ol tolror. (O Sebrepor doopdiow el T& ddpoloparta, dvi of
wplror ele Tae Srpopdc).

Ocwpsitar eddeix Tic pnTh 0 xaxl dpdoywviou twdg Terydvou # OmoTelvousa:
ot A xal 7 ple xddetog mwhevpk fotw B. Al eddeion A, B v& elvan pyral, dAda
pévov A2 B? olpperpx (Suvdpe: pwévov olppetpor xal cuvemde whxer &odppetpor).
"Eotw # &M\ xddetog whevpk Tob Tprymvou # I.

1) Eév ai eddeion A, I' elvan phxer odppetpor Sixxpivovtar Tpeic meptmTdoete
xatocrevdic Tob adpolopatoc A T B xal Tpeic mepimtdioeic xataoxneuiic TTg Sxpopdic
(dmotopsic) A— B, yapaxtnoldpevan dx i oxéocwe cuppetpiag 7 0d ¥ A xal B
mpog TNy Anedeloxy pnTiy 0.

I A xad \/A2 — B? pixer odppetpor (A, B phrer dodupetoor).
E&v A, 0 phxer obppetoor (B, @ whxer dodupetpot),

7 Sudvupoc A=A T B &¢ raddiTan TEWHTY dVHYULOE

f Swpopk A=A — B &¢ xaddrar TPWTN ATOTOWN.
2. 'Eav B, 0 phxer obppetoor (A, 0 pwhrer dodpuetpor),

) Sudwopog A=A + B &¢ xadfitan deutépax Sudhvupog

7 Sixpopd A=A — B &¢ xadijron deutépx dmoToWA.
3. ’Eav olte A ofite B elvar phAxer odpuetpog wpde o,

7 dudvupoe A=A + B &¢ xadFiran Toltn Suwvupog

% Swpopr A=A — B &¢ xarfiton Teltn dmoTOM.

2) Eav ai eddeior A, I' elvar phxer dodppetoor Sunplvovtar &Ahat Tpeic mwe-
purtdosig xatacxevfic Tob ddpolspatog A T B xal & Tesic mepimrdiosg xata-
oxevfic ¢ Swxpopdc (dmoTopiic) A — B, yapaxtnoldpevar dx TiHe oyéocwe ocuppe-
Tplxg 7 00 Tig A xal B mpog thv Anedeioay prriv.
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II. A xai \/A’—B2 whxer dobppereor (A, B phrer dobpperpoor).

4, ’Eay A, 0 phxer odppetpor (B, o whxer dodpuctpor),
7 Sudvupoe A=A + B &¢ xadfiron TETAPTY JUWYVLOG,
7 dwpopkr A=A — B &¢ xadfiton TETAETY, ATWOTOWUM.
5. 'Eav B, 0 pfixer adppetpor (A, 0 phxer dodpperpor),
7 dudvopog A=A +B  &¢ xadFron TEUTTY SUWVUNOG,
7 dwxpopx A=A — B &¢ xaxdijron TEUTTY ATOTOWN.
6. 'Eav olite A olte B elvar phner obppetpog wpdg 0,
7 Sudvopog A=A + B &¢ nadijTar gxtn dudhvupog
7 Swpopek A=A — B &g xadiiTon gntn dmoTopA.
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85
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yove, ‘H xataoreun 6y tprydvey Tobtwy elvon t0 xdpiov pépog Tob mepexopévoy

700 X Bifov tdy Ztoryelwv Tob Edndeidov. Kata thv ratacreuny tév Tprydivwy

To0TwY Elvot xaTaQavig | ouppeTple xal f appovia HTig drdpyet, 6TAY X PNOLLOTTOIGV-

Tor o %otk TO duvatov dmhodoTaTar &hoyor eddeloan. ‘Evrabdoa Sdvaton va yivy

mapathpnolg, 6Tt 6 dptdpde 24 elvar 7O ywiépevov 4X 6 fror Tol dpidpod Tob Ex-

ppdlovroc thv tetpaxtdv Tob [Mudaydpov xal Tob 6, dotig elvar 6 mp@dTog Téherog

Gotdude. Mupéyopey thy ratacreuly Tév 24 dpPoywviny Tprydvey elg Tod Emopé-

youg téooxpag mivaxag.
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ZUSAMMENFASSUNG

Verfasser vertritt mit seiner Interpretation des X. Buches der Ele-
mente Euklids die Meinung, der Zweck des X. Buches sei es, die Symme-
trie und Harmonie aufzuzeigen die sich ergibt, wenn man bei der konstruk-
tion eines rechtwinkligen Dreiecks die einfachsten irrationalen Gréssen ver-
wendet. Nach einigen Vorbemerkungen stellt der Verfasser fest, dass die
Sétze 10 und 27-35, den Aufbau der ganzen Theorie des X. Buches der Ele-
mente vorbereiten. In diesen zehn S#tzen werden die einfachsten moglichen
Irrationale Grossen konstruiert, wihrend in den folgenden Sitzen 36-41
sechs irrationale Summen von diesen Grossen gebildet werden. Diese sind:
1) Binomiale 2) Erste Bimediale 3) Zweite Bimediale 4) Major 5) Quadriert
Rationales plus Medialem Ergebende 6) Quadriert die Summe zweier Me-
dialer Ergebende. Dann betrachtet Euklid ein rechtwinkliges Hilfsdreieck
(zweite Definitions - gruppe), indem er sechs mogliche Fille unterscheidet
und sechs neue irrationalen Summen bildet. Diese sind: 1) Erste Binomiale
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2) Zweite Binomiale 3) Dritte Binomiale 4) Vierte Binomiale 5) Fiinfte Bino-

miale 6) Sechste Binomiale (48 - 53). Nun wird der erste entscheidende Punkt

der Theorie vorgefiihrt. Er ist durch die Tafeln I und II wiedergegeben.
Ubersetzung der Titel der Tafeln.

TAFEL I, (und I11).

HS IST GEGEBEN : ES WIRD BEWIESEN :
Von der Hypotenuse eines recht-
winkligen Dreiecks die von der Die Hohe des Dreiecks
Hohe geschnitten wird, ist eine Irrationale von
der 1. Teil der,a;Teil folglich der Form
die Rationale die Irrationale die Hohe

TAFEL II, (und Iv).

ES IST GEGEBEN : ES WIRD BEWIESEN :

Die Hohe eines rechtwinkligen Der eine Hy-

. Der andere Hypotenu-
Dreiecks von der Ecke des rechten potenusen- N
X 1 senabschnitt ist eine Ir-
Winkels aus abschnitt :

. X i i} rationale von der Form

die Irrationale die Rationale

Anstatt der sechs Summen von irrationalen Grossen (Sitze 36-41)
bildet nun Euklid sechs Differenzen von denselben irrationalen Grossen
(Sitze 73 -78). Diese sind: 1) Apotome 2) Erste Medialapotome 3) Zweite
Medialapotome 4) Minor 5) Mit Rationalem mediale Summenfliche Erge-
bende 6) Mit Medialem mediale Summenfliche Ergebende. Dann betrachtet
Euklid ein rechtwinkliges Hilfsdreieck (dasselbe wie in der 2. Definitions-
gruppe, nun 3. Definitionsgruppe), indem er sechs mogliche Fille unter-
scheidet und sechs neue irrationale Differenzen bildet. Diese sind: 1) Erste
Apotome 2) Zweite Apotome 3) Dritte Apotome 4) Vierte Apotome 5)
Fiinfte Apotome 6) Sechste Apotome (Sitze 85-9o). Nun wird der zweite
entscheidende Punkt der Theorie vorgefiihrt. Er wird durch die Tafeln 111
und IV wiedergegeben. Die Titel der Tafeln IIT und IV, sind dieselben wie
die der Tafeln I bzw. II.
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Satz 112 und seine Umkehrung (S. 113) geben die Konstruktion von 12 rechtwinkli-
gen Dreiecken; die Sitze sind eng mit der ganzen Theorie des X. Buches verbunden.

ES SIND GEGEBEN : ES WIRD BEWIESEN :
Die Hohe des
Dreiecks von Der eine Hypotenusenab- Der andere Hypotenusen-
der Ecke des | schnitt ist eine Irrationale abschnitt ist eine Irratio-
rechten Win- von der Form einer nale von der Form einer
kels aus
112 | eine Rationale | Ersten Binomiale S. 48 | Ersten Apotone S. 85
» Zweiten Binomiale 49 | Zweiten Apotome 86
» Dritten Binomiale 50 | Dritten Apotome 87
> Vierten Binomiale 51 | Vierten Apotome 88
» Fiinften Binomiale 52 | Fiinften Apotome 89
» Sechsten Binomiale 53 | Sechsten Apotome Q0
113 > Ersten Apotome 85 | Ersten Binomiale 48
> Zweiten Apotome 86 | Zweiten Binomiale 49
> Dritten Apotome 87 | Dritten Binomiale 50
> Vierten Apotome 88 | Vierten Binomiale 51
> Fiinften Apotome 89 | Fiinften Binomiale 52
» Sechsten Apotome 9o | Sechsten Binomiale 53

Auch die Sitze 114 und 115 sind eng mit der Theorie des X. Buches
verbunden. Infolgedessen darf man sie als echte Sitze betrachten. Die zwolf
Irrationallen Linien der Sitze 36 - 41 und 73-78, sind die Summen bzw.
die Differenzen der positiven Wurzeln von sechs biquadratischen Gleichun-
gen. Die zwoélf Irrationalen Linien der Sitze 48- 53 und 85-9o sind die
Summen bzw. die Differenzen der positiven Wurzeln von sechs quadrati-
schen Gleichungen. Es wird aber bemerkt, dass Satz VI 28 schwierigere
Probleme 16st.




