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Létude chimique présente une communication préliminaire d'une
travail detaillé dont les résultats analytiques seront publiés prochainement.

De plus les semmences et les fleurs de tous les especes du colchique
grec seront objet d’'une autre communication.

FEQMETPIA. — l'ewperon) dmadetig tod Vo tod “Apgxuidovg dordun-
ToD Vwohoylopod Tiig TeToaywvixiig eitng tod 3, vno Edayy. Zra-
pdrn*. "Avexowddn 0 tob % Migamh Zregavidov.

A’. Eic 76 toitov edpnpa tic woaypateiag adTob «xbrhov pétpnoig», 6 "Apyt-

whdne dux v’ amodetly 6tu 6 Adyog Tiic mepipepelag Tpog THY SLkpeTPOY TAVTOG kDK AOU

3 ’ 1 / \ . 10 k4 3
slvat puxpéTepog pév Tob 3 7 peyoxhiTepog 3¢ Tod 3 o APNOLLOTOLEY KVEL &TO-

265 — 1851
153 <\/3 (%0

‘H oyéoic alitn ornpileTar sig Tag dxepatag Aoeg Tév dlo Sropavtindy Eod-

detbewg iy oxéow

oy y2=38x2—2 xal y?=38x?+41, t&¢ émolag & "ApxiuAdng ypnorpomoret elg TO
adto Dedpnpa Emiong dvev amodeibewe.

Twi¢ &x eV EpumveuTdy TRV TpaypaTedy Tob ~Apyiwidouvs, gpovolo, Gt al
dvotéow padnquatinel mpoTdaels eivor dmwénaig Tob Zupaxosiov copol. Tolto Btv
patvetor mbavdy: SidTe 6 "Apytphdng, m¢ ouvdyeTar &x Tdv cwlopébvay Epywv Tou,
dodurg yxpnowormost elg Tag pedvag adTod padnuatixag wpotdoeg dmwodeuydelong
o1 My yenotpomost adTag dvev dmodetfewe.

T mBavdrrepov eivar 61t ai dvotéom padqpatieal mwpoTdoelg ficay YvwoTal
el tode [uSayopelovg xal 3% xai el Tov Peddwpov Tov Kupnvaiov. "Evdekic tic dgo-
pdoo elc Tov TehevTaiov ToBTov ioyvplopov Slvatar vi Yewpndf T6 padnpatindv
xoplov o8 Osatstov tob [Mhdrwvog (147D — 148B).

Kata tode tedeutatoue dbo aidveg éyévovto molhal mposmadein dmodeifewg
T&y Om0 Tobd ApytwASoug Y eNOLLOTOWULEVDY  GVATOJEIRTWS TPOTACEWY TOUTWY-
‘O T. Heath!, ypdpet, dév Omdpyer apgiPoria é7u 5 dpdotépa Eppnvein Tdv dvotépw
mpotdoewy &yéveto Omo t@v Hultsch - Hunrath S <iig xenopomorioews g oxé-

OEW

ai%)\/aziﬁ >“i—2uﬁ-_::1’

* EVANGELOS STAMATIS, Geometrischer Beweis der archimedischen Niherungswerte
fiir v3 .
1 Archimedes Werke (Deutsch von F. Kliem, S. 72, Verlag O. Héring, Berlin 1914).
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Wha a4 B dnbporog pi TeTpdywvoe xal al 6 dyyde mpdg TobTOY TeTpdywvog (dva-
Aywe g ExdoToTe TepITTWGEWG LeYaAiTepog 7 pixpdTepog TOD TPWTOU Godpob).
Extoc < peddédov Hultsch-Hunrath pvrpovedovtar 676 Tob Heath xod «f &E7ic:
De Lagny, Zeuthen, Tannery, Heilermann, Rodet. ’Exl whéov dvapépovrat
Enlone dc Sppmvevtal Tév dvwtépw mpotdoewv xal of Hauber, Buzengeiger, Ra-
dicke, Pessl, Oppermann, Alexejeff, Schonborn.

Katwtépn mapadétopsy &v mepiddder thv pédedov Heilermann, 3wt alwy
otnotlopévy elc Todg &% TETpaydvwy oYEdTwY Thevpixodg xal StapeTpixods dprdpode
mapouctk{e: cuyyéverdy Twax medg Thy fuetépay pédodov. Kata vov @éwve tov Zpup-

vatov? of mhevpieol xal Srxpetpnol dprdpot slvar:

IThevouol doudpol Awperounot aordpol
Stwn=ansy <+ Dy Dy = 280 < Do
S: = S + Dy D, = 25 + D
Ss = S: + D D; = 2S; + D,
Sn = Sn 1 Dn—l )O3 = 25n 1+ Dnml

Eav Sy =1 xal Dy =1, of Méyor Dn/Sn 63vyolow ei¢ tov dpiduntixdv dzwodo-

opdy T V 2.
‘O Heilermann dvti tob 2 elg Tag dvortépw oyéosig dérer Tuyxévra dpudpov

o (ph Tetpdymvoy) xal hapwBdver T0 Emdpevov oyijpe:

IThevpixot Gordpol Awapgtouxol dordpol
Si = So + D, Dy = _#b, + D,
Sp p= 5+ T D = a5 + D
S5 = S, + Dy Di = oS; + Dy
Sn = Sug+ Dua Dy = aSana + Day

Oi Méyor Dn/Sn éxppdlovst xatd wposéyyiow thy dotdunTiehy Tiufy Tig \/ o -

Obtwe, gav ¥éowpey a=3, S;=1, D,=2, AapPavopev Todg Adyoug,

! Die quadratischen Irrationalititen der Alten und deren Entwicklungsmetho-

den, Leipzig 1882, von Sigmund Giinther.
* Theonis Smyrnaei, Philosophi Platonici, (¥x8. E. Hiller, o. 43 z.£., Leipzig 1878)

zal E. STAMATH, EYKAEIAOY, lcwpetpla - Ocwpla *Apdpay, . 11, o. 8 x. £, "Opyariouss ° Ex-
Sdoews Zyolixav Bifhiwr, *Adivar 1953.
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D — TS atu— = e — R e
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T 1
D, _194 97 D, 205 D, 362 D, 989 D, _ 1351
S, 11 56’ S, 168’ S, 200’ S, B’ S, 780 *M

D, 52 2 D, T

Ot mepirric TdEewg Abyor amoTeholiow axohovdiay Exovsay xatdtepoy ppdyu,
&vi ol dptlag tdfewe dmoteholow dxohoudiav ¥yousav dvdtepov gpaype. Tobto
elvar %owdy xal ik Tag dbo @xohoudime, \/3, #rou glvat :

362 1351 — 989 265 71

171 lo> 56 ? 309 7 T80 s PR s 1) 168 ) 4T /) 11>

‘H pédodog alitn 6dnyet, dg dmodsvist 6 Heilermann, *axurspov oG TX
dumplc, dav Xp’qcv.y.onomﬁr, od pdvoy Bk tov Gmoloyiopdy THe \ %5 &Ah&k Sk TOV
Hmoloywopoy Tic Vo, B8 6B ExdéyeTar ofiTm wwg, Gate 0 Bla (dmep dvri-

aTolyst elg 10 @) v xeitar Goov T6 duvatdv Eyyltepov mpdg Thv povada. “Ofeyv dav

N 35 .
Yéowpey (zr—gg , WoTe \r/a =z \ 3 Exopev (dov tedF Dy=So=1)

52 - 5 2 , 2
51:2, D[Z% y %ol \' 3 3 725 'Y)lg
102 54+52 106 . . B 106 , 265
Se=—gg, De= "o =5, %l \N3 © g o H 35

208 102 - 27 106 5404 ; 5404 5 , 1351

Se= 95, Ds=gpor o5 = 95.25» V3 g5.908 3% 7o W®

B, H map’ fudv dvaxowoupéyy xatwmtépw pétodog dptdpntined Smoloyispmod
TT¢ \/ 3 xal ¢mhboewg T@Y pvpoveudeisdy dlo Spavtindy EEsdoewy atrptleTon
elg Tobg whevpinovg xal drxpetpinols aprdpods Tolg wpoxdmTovTag dx Tig Yewprioewg
opolwy pdp.fuy Exdvtwy Thy peyoadutépay yoviay lony wedg Thy 2EwTeoiy ywvixy
toomhebpou ToLydvou.

"Eotw 0 looorehis apPluydviov teiywvoy w0 ABI (oy. 1), T0b émolov % dp-
Bletx yovia ABI elvar 2Ewvepind yovia isomhedpou Terydvou. Kata to 129V Yedd-
enpx wob IT BiPhlov tév Zvoyelwyv tob Edxdeldov elvar AI'?=3AB’ 2av AB clvau
7 whevpx nod Al A newpévy amévavty e apufPlrefag yoviag whevpd, dnhady f peyax-
hutépx Suxymvioe, Tob péuBov ABI'A.

R
Zuveméig AB =V3 -
"Exl vijg wpoextdoews tHg AB Aoepfavopey tpfipe BE =AB xod émt v mwpoe-

xtaocwg tH¢ BE AapBavopey tufue EZ=Al, dote AZ=2AB+ EZ.

Kata ©6 109 Sedpnpax tot I1 BiBAlou Tév Zrouyeinv ot EixdeiSou (v émotov
17
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M I\

A

ATBE Z N K
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uynpoveder 6 IMpdudog Sk v Eppvelay Tév whevpwdy xal Sixpetordy dprdudv')

Y Eywpey:
AZ*+ EZ?=2AB*+ 2BZ".
"Emedy, BZ=BE + EZ
B sivae AZ? + EZ’=2AB?+t 2(BE + EZ)*

A doapéoswe ¢E dppotéowy THY peldv Tob EZ? hapBdvopsy
AZ?=2AB*+ 2BE? + EZ*+ 4BE X EZ.

Kot émeidyn BE=AB x»at EZ=AT"

S Exywpey AZ?=4AB*+ AT'*+ 4AB X AT
"Apar xal 3AZ*=12AB%+ 3AI"+ 12AB X AT,
AN Al =3AB2

‘Ofev elvar  3AZ’=9AB? + 4AI'" + 12AB X AT'=(3AB + 2AT)".

‘H oyéorg Spwg abdtn dnhot 6t & pdv AZ=2AB + EZ=2AB + AI' elvx
whevpd, 7 ¢ 3AB T 2AL elvan Sixydwiog pdpPou Exovroc Thv weyahutépay ywviay
lony meog Ty EEwTepuiy Yowviay isomhelpov Terydvou. Zynupatilomev Tov popPoy
vobTov, Tov AZHO &v0x AH=3AB + 2AI" xat AH?*=3AZ2 'Eav xaléowpey AB=a
ol AT=9 8& Eywpey AZ=2a 139, (1) et AH=3a + 29, (2).

'Ext vig mposntdoswe tHg AZ AawBavopey tpfiux ZN=AZ xal iml Ti¢ mwpos-
xtacewg Tig ZN hapBdvopev tufipa NK=AH, dore AK=2AZ + NK.

b Zydhw el Mokwelay NMAdtwvog, wop. 11, o, 24 xai 393. Sn6 Hultsch, ¥x3. Kroll, Zeubner.
Kai PAUL - HENRI MICHEL, De Pythagore a Euclid, o. 438, Paris 1950, (Soc. @’édition
Les Belles Lettres).
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Moy ot t6 10% Fedpnpa T II tav Sroyetuy S Exwpey
AK? + NK?=2AZ" + 2ZK"*.
Enedh ZK=ZN + NK 9« elvor
AK® + NK*=2AZ® + 2(ZN + NE)*.
Av doaipéocne 8E dppoTépwy TV wekév tod NK? hawBdvopev
AK?=2AZ?+ 2ZN?+ NK?+ 4ZN X NK.
Kal 2redy ZN=AZ »at NK=AH, 9& ¥ywpev
AK?=4AZ%+ AH>+ 4AZ X AH.
"Apx nal 3AK?=12AZ*+ 3AH?+ 12AZ X AH.
’AMha AH?=38AZ>2 “Ofey civar
3AK?=9AZ> + 4AH? + 12AZ X AH=(3AZ + 2AH)*.

‘H oyéorg Spwe adey Snhot dtv # pdv AK=2AZ +NK=2AZ + AH elvat
mwhevpd, H 3¢ 3AZ T 2AH slvan Sxydviog pdpfou Exovrog Thy peyadutépav ywviay
Tomy wpoe Thv EEwTepueny yuwviay lsomhedpov Terydvou. Zynuatilopev Tov odpPov
tovtoy, Tov AKAM #v8x AA=3AZ+ 2AH xai AA® =3AK? ’Eav el¢ ta¢ AK xal
AA Svtiatasthowuey tae AZ, AH gz tév (1) xad (2) hapRdvopey

AA=12a 1 7) xat AK=Tau + 49.

Ex t@yv dvoTtépw slvan wpopovng 6 v6éprog oy nuatiopmod Thy whsupikdy xal dx-

ueTo@y dpdpdy, éx pbuBuyv dpwe xal Gy éx TeTpaywvwy

Kata tobtov & Exwpey,

IThevoxol doidpol Awsperpizol agrdpot
a )
a = 2a = 3§ 5 = 3a + 2%
a = Ta + 49 5% = 12a = T8
a3 = 26a + 158 8 = 4ba + 268
a = 97 + 5H6d 8% = 168a + 978
a; = 362u + 2095 d = 627a T 3628
“H
oy o
a = 2 4= 1§y 3% = 8u + 29,
a = 2o iy % = 3 4+ 28
Uy = 2(13 #+ 63 84 = 303 + 285
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(043 = 20(4 7 64 65 = 3(14 + 254

Bv = 3(l-v_1 = 251'_1

2(1\/—1 iy Sv_l =

Oy =
Eav dowpev ap=1 xal 8 =1 xal oynpaticwpey tode Aéyoug 71%' D Eywpev

& _ 1 abob it B Bands g%
e 17 aq 8@ 112 a 41 >’ ¢ 5 *°™

Y z A ’ 6 A

Eav %éowpey oy =1 xal 8; =2 xal oynpaticwusy tode Adyoug —u: S Exowpey

5 _2 &8 _ 7 8 _ 2 5 _ 97T 5 _ 362 5 _ 1851 N
T 208 o, 780 *AT

w1 & TR o

"Hrot elvoe
1351 362 97 26 -, 2
A T

5 9 V6 ] el
(g Car o o VB o e (2

Al ol Oy, av, 2y Tedf Oy =1, ay=1, wapéyovot Té¢ dxespaiug Alosig ¢

dwogavtixiic Eisdocwe Y =38x2—2, &v ¢ adtar, &&v tedF & =2, a; =1, wapéyouct

Tag ancpxing Moeg g dropavtindic Eodoewe vy =38x2+ 1.

—7

2. 2.

[Znp. Eig <0 oy 2, of pdpPor 2oyediisdnoay xexwpiopévor].
ZUSAMMENFASSUNG
Archimedes benutzt in seiner «Kreismessung» ohne eine Erklirung

dafiir anzugeben, die Beziehungen
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265 — , 1351
i3 € V3 780
und 265°=3.153"~2, 13512=3.780%+ 1.

E. Stamatis teilt, auf Grund der Theorie der Seiten-und Diagonal-
zahlen, wie sie uns von Theon von Smyrna und Proklos iiberliefert ist,
einen geometrischen Beweis dieser Beziehungen mit.

Es sei ein Rhombus ABI'A (Fig. 1) gegeben, dessen grosserer Winkel
gleich einem dusseren Winkel eines gleichseitigen Dreiecks ist, AB=q; die
Seite, AT'=39, die grossere Diagonale des Rhombus.

Nach Euklid II, 12 ist §,°=3a,?, und 8;:a,=V/3 . Auf die Verlin-
gerung von AB tragen wir eine Strecke BE=AB=q und EZ=AT'=3, ab.
Dann ist nach Euklid II, 10 (was Proklos fiir die Seiten - und Diagonal-
zahlen erwahnt) (20, +8,)? + §;2=2;2 + 2 (ay + &)

Aus dieser

(20q + 8,)2=40,% + 40,8; + &, 2

Es gilt aber auch 3 (205 +8;)?=12a,2+ 120;9; + 38,2, und weil §;>=3a,*

ist, so haben wir
3(20; + 8;)° =90, + 12048 + 48> =(3aty + 211)".

Diese Beziehung driickt die Tatsache aus, dass (20; +0,) die Seite,
(80 + 28,) die grossere Diagonale eines dhnlichen, wie der gegebene Rhom-
bus ABI'A ist. Das Verfahren lisst sich unendlich wiederholen.

Folglich ergeben sich die entsprechenden Seiten - und Diagonalzahlen:

Seitenzahlen Diagonalzahlen
1. Rhombus a &
2 » ay = 2oy ~+ 51 62 = 301 + 261
3. » ag = 20 -+ 82 03 = 3as + 20,
4 » o = 203 + O 0 = 3os + 2§
v, > oy = 2dv_1 + Bv_1 o = 3 vy + 2 6v_1 5

. 5 ‘ $ &
1. Setzen wir a; =1, § ;=1 und bilden die Quotienten T:,_’ so bekom-
men wir die steigende Folge
1 b 19 ™ 265 —
T{(3 (<< Vs>
und 265°=38.153"—2.

s . 5 3 b}
2. Setzen wir a; =1, 8; =2 und bilden die Quotienten T:’ so bekom-

men wir die fallende Folge
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— 1351 362 97 26 o 2
Ve (g Cam (m {m < <1
und 1351°=3.780°+ 1. Wir haben also, auf Grund der von Theon von
Smyrna und Proklos iiberlieferten Methode, die Beziehungen die Archi-
medes, ohne Erklirung, als bekannt, angibt.

FEQMETPIKH AATEBPA.— Supfolh eic v #oevvov Tilg YEORETOWKAS GA-

véBoag tdv IMudayoeeiwv, i70 Edayy. Svapdrn* "Avexowodn vmo

100 % Myoanh Zregavidov.

I. EISATQrH

1. Eig tov 1oy wov [udaydpay dmedidetar xata thy mapddoow # &modeibuc
<08 weptphpon Spwvipon ewphpatos (Edxdeidou I, 47), dpopévon dxéponon Moerg
wiig ehodoewe 2 =x"+y° xal f dvaxddluig Tev dovppétewyv . Eig tode [Mudayoe-
peloug &v yéver amodidetan petald FMhwv 76 IT Bifliov xal <6 wheliotov T@Y dot-
SunTidy Tév Eroyelwv To0 Edndeidou, xal #i ebpeoig tév dxepaiwy Mloewy T &Er-
odoewe ¥ =2x"F 1, (1), attwee yonotpedovst Sk Tov Hmoloyiopdy THg xatd TPOGEY-
yiow dewdunTindc Tipdic THe Ve. Al axéparot Moeg ¢ Eodaewe (1) dvopdlovraw
¢ YvwoTéy, Theupxol xal Swepetpwol dptduol, S1évr of pév éx TolTwy dvTizTOL(OU-
ow elg Tae whevpde, of B2 elg Tae Sraywviovg TeTpaydvwY .

‘O vépog oynpaTiopned Téy TAsupixdy xal SixpeTomdy dpludy Seoddy Omo

700 @éwvoe Tob Zpvpvalov xal Exet dg xxtwd:

IMhevounot aoidpol AaperQixol agidpol
18 1 J|

= =2 9D 1 = 3

24+ 38 =5 gl SR . 18—

* EVANGFLOS STAMATIS, A contribution to the investigation of the geometrical algebra
of the Pythagoreans.

! MIXAHA ETE®ANIAOY, Eloaywyn els v fovoplav tdv Duowéyv Emetqpéy, ¢. 55 -65
xai 102 -3, *Ad¥var 1938.— Mpdehog el oydhie Edxdeidou I, o, 65 xal 438. "Ex8. Friedlein,
Teubner. — TapSiiyov V. P. 246, £8. L. Deubner, Teubner.

? Theonis Smyrnaei, Philosophi Platoniki, ¥48. E. Hiller, s. 43, Teubner. E. ZTA-
MATH, EdxAeidov l'ewpetpla - Oewpln dpdudy, wop. 11, a. 8, ("Opy. *Exd. Syokixdv Bifiicwy, 1953
*Ad7var). — PAUL-HENRI MICHEL, De Pythagore 4 Euclide. p 438, Paris 1950.— (Soc. @’¢d.
Les Belles Lettres). M. CANTOR Vorlesungen ilber Geschichte der Mathematik u.
Theon von Smyrna.— T. HEATH A history of Greek mathematics I, p. 91, Oxford 1921
at the Clarendon Press.— R. Moris CoHEN and J. E. DRABKIN, A source book in
Greek science, p. 43, McGraw -Hill book company inc. New York, Toronto, London, 1984



