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owog Steven Runciman eig pixoov wodhoyov Eygapev St elneda modd Hmoyoem-
uévol glg 1OV ovyyoagéa, diétt pdg Edete pé mAfidog xewwévov nal pg v ueydiny
gloaywynv 1ol wedrov tépov v anuaciav 1ol pesatwvizod xodrove tig Nevoing
ral tiig vijoou Xiov dua v Meodyeov. ‘H yvdog tiic onpaciog tig Devovng Pon-
del xai &lg v loroguv natavénow tig dvrimdiov Beveriac.

‘O x. "Apyévimg avijuet glg v terdotnv yeveav Xiov mov Zyxareotddnoav
elg v "Ayyllav pera to 1822, *Eomovdace xhacowmy @idodoyiay eig dyylxov
mavemotipiov xal e tiig @ilohoylag dyvdorloe noi &dadpace v dGoyxaiov “Ei-
Lada xal nd¥éknoe tote va yvwoion xal ™v véav. "Hldev eig myv ‘EMdda xal v
umoétnoe xara tovg Bakxavixovs molépovg, Emeta 8 dpwoiddn g v ioroolav
xai Onoeoiav i Xiov. Zeioa porodv peletdv xal dyyodpov 2dmuocietdn
O’ adrol. Kappla &M Eidmvind) meoipéoeia dév Emosuviidn téoov Aemropeodde
doov | Xiog. To toitopov vedregov Eoyov avrol mepl tijs Kavoyic tiig Xiov om0

v Ievoordv d¢v elvar to tedevtaiov.

ANAKOIN@QZIZ MEAOYZX

APXAIOAOTIA. — [Iéte »al Vo tivov xoreoreden 10 Béesiov fpuov Tod
avatohxod derdparog Tod «Onoeiovs, H76 "Avacr. ‘Opldvdov.

ANAKOINQZIZ MH MEAOYZX

MAO®HMATIKA.—Ilepl tiig tdEeweg orowxeiov puh "AfehMavédv cvpmheypd-
TV, 970 ave. K. Pénov*. *Avexowddn Hmo tod % Iodvv. Zavddwn **.

EIZATQIH.
‘O ». A. Chatelet Swx iy anddeifwv Bondntindic mpotdoewe dhptopévor Few-
PARETOG TGV P - cupmheypdTwy Tob Sylow yevoipwonowt Ty lodtyTe:
(X B)?’=(a?") X (BP)
‘H todétng abrn edplonetar elg Thv oek. 245 wob [ wdpwou Tob Bifriouv ot x. Chate-
let <6 émotov péper Tov Tithov: Arithmétique et Algeéble moderne (vo oépBolov

X glvon T0 onpetov The wpdlewe Tol cupmAéypuxTog).

* PANT. ROKOS, Des ordres des élements de groupes non Abelien.
** " Avexowmdn xata thy cvvedglov tijg 12 Pefo. 1959.
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Ta ooyt « xal B ol cupmhéypatoc Sév elvar dvripetadesting, émopévoe A
iodtne altn div sdoTadet.

‘H napatipnoig aldty péc GS%ynoey el thv Swxtimwow xal dmddeiby Toidv
Yewpnpdrov, Ta omoin dvapépovron elg THy Tapolioav pedétny pé Tode dpuduode 4.2,
4.4 xal 5.1 nal doopalv Thv Ta&w otoygeiwy ph "ABshvdy cupmheypkTwy.

Eig tag § 2 xal 3 tawopobvrar xatadhhhog xot dEevdlov o Sidpopa YvwoTd
Bewpfpata xal dpiopol énl Tob yvouévov xal Tob cuvevdpatoc cupmAdkwy (complex)
xal OmocupmheYpdTwY, miong YevixedeTal xaT& XATOLOY TEémwov Elappds 1 TEéTAGIC
2.6.2 Swx TTi¢ mwpoTdoewg 2.6.3, Six v ypmoipwomomdfi &xoroidwg eic THy Enédebv
16y avagepdévroy dewpnpdtov, T& 6moix dmoteholv To Fpa Tig dpyxaixg TabTye.

‘Ano tiig Yéoews Talbtng Embupd va edyxapiothow ISiuTépws Tov xadnyn-
v % P. Bacuhefov elg Tég Omodeifeic ol Gmolov dpeiheTon f tehindy dupdvicig T
peta xelpxg peAétye.

§=2 TI'wépevov cupmhdxwy.

‘Opiopot :

2.1 "AlyeBpa elvon Eva clvoroy Epwdixopévoy e plav iodtyTa kel wpdfeie.

2.2 Zdpmheype eivon ploa dhyePoo pé wlay wpabwv mpooetatpioTinhy, wé pmove-
duxov 003étepov oTouxelov xai povadixdv dvtioTpopov dik xade oTouxeiov Tob ocup-
wAéyparoe.

2.8 Zbpmhorov elvor xade ph xevov dmosdvolov pide dlvéBpac.

2.4 “Tmocbumheypo Evog oupmhéypatos elvar &va olumloxov adTtol, dmoTe-
oty xad’ Exutd Evar olpmhsype.

Eig 7o émdueva al &hyeBpor pd tag 6molag doyolobusda elvar cupmiéypata.

Mapadelypata xal hemvopépeiar Ty dvortéow Gpiopdy mdpyouwv sic o [4 |
oehidec 4 xal 5.

2.5 T'wipevov dbo cupmhéxmy A xal B, évdg suumhéypatoc T, dvopdlerar o
chvodov Ghwv Tdv otouxelwv aXPB dmov axec A xal Be B wxplotartar Sk Tob
oupPdélov AXB (X mpaic o cupmhéypatog I).

2.5.1, %vor t6 ywdpevov AX B, 6ptleton Six ¢ oyéocwe :

{xeAXB > y=aXB, acA, BB}

Elvar duvatov 70 &va Tdv cupmhdxwy v’ amotedfitan drd &v udvov orouyeiov

my. A={a}, 6nére ypdoopev a X B dmhée xai 8yt {a} XB
([2] senic 25).

Awx T0 ywipevov oupmAdrwy elvar yvwoTal & mpoTdosic:

2.6.1 To ywépevov dbo bmooupmleypdtwy A xal B évog oupmhéypatos X elvan
T6te %ol wévoy Gmochumheypax, §tay AXB=B XA
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([2] et whv §=8 xal [6] §==1.2.2. mpot. 7)

2.6.2 To ywopevoy v dmocupmdeypdtwy, Ay, As, ..., Av évog cupmiéypatog X
elvor dmoolpmheypa Tob 2, dtav T& Odmogupmhéypata Aj elver v dlo dvripeTade-
Tk, fror Ai X Ax = Ax X Ai

([6], §=1.2.2 mport. 7).

To avriotpopov Tig TpoTdoewg adTg dev dAndeder:

Mocpadevypee :

1) ‘Optfopey &va ohumdeypa pi oxtd oTorgeio Gg dxoloidog :
at=1,p’=1, a X =B Xa® xal % mpafic Tob ovumhéypatog X elvar mposeTatpiaTIRA.

([1] oee 247 &oxnowc 5).

Tére <& ororyeix Tob cupmhéypatog eivar {1, « a o B, a X B, a®X B}
Exopey 8¢ BXa=alXB, BXa’=a’XB xal BXa*=aXp.

TYroovprmhéypata 2o tabewe elvar Ta dndhouda :

Si={1, B} Zp={1, a%XB}, Ss={1, «>XB}
Zi={1, & X B}, Zs={1, «’}
YTroovpnmhéypata 4dng Tafewg elvar Ta:
Si={1, 0« o ®} S;={1, a? B, «?XB}
Ss={1, a® «XB, «’Xp}
"Eyopey 3tk T6v TOAMATAXGIAGRLOY :
T XZp={1, a XP. B, a®}
ZXZ={1, B «XB, a}
69ev 2y X Zp dtv elvan Tooy pe Zp X2
T XZeXZs={1, « XB, B, « a? «®*XB, a?XB, a}=2

’Ex 7tob mwapadelypatog Todtou mapatrpolLey

lov) 81t 2y X2y Stv elvon Omoobumheyux zat Exopey Ot Xy X Z; Stv elvon
toov pd e XZ; (2.6.1) xad 20v) 1 Iy X Ty X2y elvar dmoobpmheypa Tob X, ywplg
v& loxoyn Sk T Xy, Zp, Bs A avripetaderindTng.

Adopey zatwtépw piav yevireuow Tob dewphpatog 2.6.2.

Eav Aq, Ag, ..., Av elvar Omocupmhéypata évog cupmhéypatog X, T GO~
TAORQ ﬁAJ S 1i=1,2,..., v elvar Téte xal pdvov Gmocupmréypata Tob X GTav

j=i
toyldy 6Tu:

v b4
Ai XTTA; = TTA; X Ai 3w i=1,2,..., v—1.
=i =it

‘H ouvdixy elvan dmapnis.
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Mpdypatt, Séte S v=2 elvar 9 mpdraoig 2.6.1. "Eotw tdpx d7i toyder dux
v=Lk, B& Selfwpev 6T loyler dux v=k + 1.

k1 k+1
Eneid loyler 6 mwpocetaupiotinde vépoe, Exomev 6te TTA; = Ay XTTA;. Té
i=1 j=2

K1
TTA; dmotedeitar amo k cupmhéypata dix & émole loyler i Omédesig Tob dewpn-
g

k41

patog, dpax 6 TTA; elvar dmoobpumdeypa tob X, dnedhy 8¢ xavd v Owddeswv Tob
j=2

k1 k41 k+1
Yewphuatoc Exouev Ay X TTA; = TTA; X A, &meton éx g wpot. 2.6.1 GTe 70 TTlAi
j=2 j=2 —

elvar dmoobpmleypa Tob 2.

‘H ouvdinn elvor dvayrodor :

Stk v=2 loyler xal elvar H wpot. 2.6.1. O& detbwuev Gt toyler Sk v=k +1, dexd-

pevor 6Tt ahndeder Sk v=Lk.

K+ K41
"Eyopey xat dpxde 6te TTAi = Ay XTTA;.
=1 j=2

kF1
Koatd iy Omédeowy Tiig T dmaywy#c w0 TTAj, evar dmoshpmheypma Tob Z,
j=2

émopévag loyder dTi:

k41 k41
A X TTA; =TTA; X Ai (1)

j=it1 =i+l
dua i=2,3,..., k.

k1 K41
AN 16 TTAS, 76 Ay ot w6 TTA; elvon Smocupmhéypata tob X, §8ev nata
=1 j=2

k41 k41
hv wpot. 2.6.1 Exopev dtu Ay XTTA=TTA XA,
=2 =t

doa # (1) loyler xal Sux 1=1.

2.6.4 % cuvdixn AXB=BXA elvar icoddvapog mpds thy ouvdhiuny

AXBC* BXA
([8] senic 39).

2.7.1 “Eva dmostpmheypo A, ovpundéypatog X, 10 Svopudlopey xaxvovinoy (Seec-
xexprpdvoy), Stay Dk xdde orouxeiov oeX ioydy 6t o X A=A Xo.

Ex tév dewpnudtoy v §=2.6 cuvdyovror dpéows ai mpoTdaels:

2.7.2 Té ywépevov dbo dmosupmieypdtov A xol B évig cupmhéypatos Z, &x

Tév 6mofwy TO Eva elvon xavovirdy, stvar Omoshumleypa Tod X, 3Tt Gtav Eywpev

* To C elvoe 10 gdpBolov Tob mepéyesdar,
* pLeX
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BXA=AXE dwx xade croryeiov PeB, cuvdyerar xata petlova Adyav, 61t AXB=
AXB.

2.7.3 "Av A xad B elvow xavovixg Omocupmhéypata tob cupmiéypatos X, téte
%ol 76 AXB elvar xavovindy dmosbpmheypa adtod. ATt ioyder AXB=BXA.

Ak xdde o2 xat a X Be AXB Zxopev: 67 ' XaXBXo=6"'XaXoXs !X
BXo, aAN’ Emedh A xol B elvor xavovixd dmocupmhéypata tob X Exopev Gt o1 X
aXoeA xat 67 ' XBXoeB 8%y o ' XaXPBXocAXB tore 6 AXB elvon xavo-
vixov dmoshpumAeype Tob Z.

2.7.4 Elvau pavepdy 811 70 ywiéuevoy AXB Bbo Omoovumleypdtowy A xal B
¢vo¢ oupmhéypatog X, mepéyer Exactoy TodTwY. JAJ.

ACAXB =xat BCAXB.
§=3. IIFpec ouvévmpa.

3.1 Afdovron d%0 Omocupmhéypata A, B tob cupmdéypatoc Z. To obvorov To
émolov gmoteheitan dmwd T GToyelr T& Gmoio dvixouv elg TO A % elc 6 B Adyetan
ouvoloouvévwpa adtédv xal T6 cupBorilopev B TH¢ mapastdocwe (A, B).

(Eig wov dpuopdv adtov % Sudklevbic Sk Tob % Sév dmoxdeler Thv alvdesw).

‘O dpropog Tob ovvoloovvevduaros dxnppdletar xal Sk tie looduveplo :

L {xc(A,B) " %A % yeB}

Ex viic mopatnpricews 2.7.4 cuvayston GTi:

3.1.2 Té (A, B) mepiéyetan slc w6 ywdpevov AXB #zor (A, B) CA XB.

3.2  To whiipeg ovvévwua 340 Omosupmheypdtwy A xal B évog oupmdéypa-
Tog X elvar T6 Omochumdeypa Tob X 10 6moiov TapdyeTat &mO TO GUvolov TV
oTotelwy Tob cuvevdpatos (A, B).

An\. ©0 whiipeg cuvévopa Tdv A xol B mepiéyer dx1 pévov Ta otouyeix Tév
A xodl B d)\& xal xdde cToureiov o dmolov wpoxldmTer Ex Tob ywopévou arouyelwy
olwvdhmote AapBavopévewy éx Tédv A xat B.

IHoplotatar ©6 wlijoes ouvévopx Tdv A xai B oltw m

([1] ol 54).

8.2.1 Elvow pavepdy, &mo wov mponyodpsvov Gpiopdy, 6Tt dév isydet mwdvtote
(A, B) CAXB.

Topdderypo :

Elg 16 ouppetpinov olpmleypa T@Y GVTIRATAGTEGEDY TPIGY AVTIXELUEVWY TO
Ss, 16 6motoy elvan tdEewg 6 S Exer 6 aTouyslx T

{(1), (12), (13), (23), (128) xat (132)}
Pewpodpev 3o dmocupmhéypata :

S ={(1), (12)} »at S”'={(1), (13)}
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To mhfipeg ouvévmpa adtéy sivar o
S;=(S", §")
Té ywopevoy adtdyv S’ S” elvar 6 olvolov :
{(1), (12), (13), (123)}

To S"'XS” 8&v anoreket dmosdpmheypa Tob Ss.

Iopxtnpotipey 3¢ :

1) (S, 8")={(1), (12), (18)} CS X8
drwe mapeTneficapey sl Thy § 3.1.2

2) Ay toyde (S, S (S, S”) CS’XS”
drwg moonyoupévwe EAéxdm.

Ei¢ molav weplntwow 10 whfipec ouvévwpa dlo HmosupmleypdTwy Evog ouu-
mAéypatog elvar Ioov wede TO Yywduevov adT@Y

To xatwd Fedpnua 3idet amdvrnow elc 16 EpdhTnpa Tolvo.

3.3 Tnavy nal dvayrata cuvdhun, fva M:AXB, (6mwov A, B dmocupmhé-
yuata fvog cupmhéypatog X) eivar T6 ywipevoy A X B va elvar dmosdpmieypa Tob Z.

‘H ouvdinn elvor dvayrato: diétt To M,—B) gx Tob Gpowol 3.2 elvar Hmo-
cbumheypa Tob 2, &px xati Ty dmédeowy xal 76 AXB elvan Omosbumheypa adTob.

H ouvBixn elvar inavi :

a) gmodewwviopey 6Tt AXBC m, bt ik xdde x e AXB Exopev x=a
XB dmov e A xal BeB, 69ev ae (A, B) xai Be (A, B) aA\A& xatx wov bpiopiy
3.2 10 aXBe (A—B)

B) = (A, B) CAXB gafvetar éx tobtov xdde y ¢ (A B) eivor ywdpevoy me-
mepacpévay otoyelwy Tév A xal B xol doob ioyter dtt AXB=BXA xavd v
wpoT. 2.6. 70 ¥ Tehwbig Y& ypdpetar y=a X dwov x e A xxl B e B, é¥ev xc AXB.

3.3.1 ‘H yevixevoig ¢ wpomyoupévre mpotdoewe yiverar obtw: To whipes
cuvévopx widc olxoyevelag Omosupmheypdtoy { Ai, iel} isottar mpdg T6 ywdpevoy
adT@Y, §tay T Ai elvar avax ddo dvriueraderd, firou:

Ai X Ay = Aw XAi St vl xel
([6] §=1.2.2. TCPOT. o)

§=4. TdEw orovyeiwy copmieypudtoy ph "ABskiavév.

4.1 Oewpobpev éva cdpmreypa X, Tob 6mwolov T6 0ddétepov cToLyEloy xahoU-
pev e. Tabig © évég ovouyeiov o e X, Myetar 6 pirpdrepog Quoxde apdpoe =T, 6
omotog Exer Thy WBidtyTe: o =e.

41.1 “Ev obpmleypa Z Myetar memepacpévoy, 6tav 6 whiidog Tév ovoiyelmy

Tou elvon memepaopévoy, 6 &ptdpig T@Y aTotyelwy Tou AéyeTon TdEg TOU cuumAéypaToc.
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B&y # vdbig évog cupmhéypatos slvan v xal % TdEug Evoc oTouyslov e X elvan

T, T6TE, B¢ YVWOETGY, Exopev GTi:

w==0 ('r)

dpofwe, dix xdde puowmody aptdpdy p, Sk Tov dmotov Exopey :
at = e

TpoROTTEL GTL : w=0 (1)

4.2 Qedpnpo: "Av Ay, As,..., Av elvan Smocupmhéypata Evog cupmhéypatog
2, TowbTa HoTE

¥ ¥
ai X TTA; =TTA; X i Sk »dde i ¢ Ai »al i=1,2,..., v—1 téte loxder étu:
j=it1  j=it1

(o X B)* =X By S& B xak By sﬁAj
j=141

‘H andderbrg S g wAhpoug maywyc.

Ak %=1 loyder, St (o X B)'=0, X B.

Acydueda 671 ioyder Sk x=v—1 nal d& Setfwpev 67t loyder S n==v.

Tpdypatt Exopev Gru:

(o X B)Y=(a X B)* "X X B (1)
%ol kT THY OméBeowy Tig Telelug EmaywyHe.
o X BV =a 1 X B
émére # lodtne (1) yiverar
(0 X B)Y =¥~ X B’ Xare XB (2)
ot TNy Omédecy Tod Yewpripatog Exopey :
(B Yo, =aee XB'”
% todtne (2) peraoympatilerar véte elg thy lodtnTa:
(o X B)Y=0a""" X, XB"XB (3)
A& B'X R =B & B xal % lodte (8) yiveron
(o X B)V =0 X By

Topt SmwocupmAeypsTmy.

4.3. 'Eav A, B elvar Smocupndéypata évog cupmhéypatos Z, 76 cbvoloy T&Y
ororxelwy Tob T T& Gmotx dvhAxouy xol elg 0 A xal elg T6 B dvopdleTor Topdh ad-
w6v xod anpeodton AAB 4 [A, Bl

‘O dpiopog adTog cupPolink ypdpeTal :

43.1. {3 ¢ [A, B] 22 xeZ xot xeA xal xe B}

'Ex tob épiopob TodTou, mpopavide, mpoxdmret 6wt 0 [A, B] elvar dmostpme-

Ypo Tob 2.
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4.3.2. ‘Opolwe 6ptlevar % Toph mdc olxoyevelag Omocupmheypdtov A 1 ¢ I
&v0g cupmAéypatog X, Mg TO olvohov TGV xow@®v atoiyetwy Tév Aj, dmA. &v mopo-
GTHoWMEY TNV Topnyv T@v Ai 3wk tod AA; Exopev dTi:
)(_EAAiszEZ xal x € Ai Sk xade vel
vel
44 Oedpqua: "Av Ay, Az, ..., Ay elvon Omooupmhéypato Evig cupmAéypo-
Tog 2, ToxlTa HaTe
v b4
oo X TTA; =TTA; X a
j=it1 =it
3k xade o € Ai
v
xad [Ai, TTA;] =e Sz 1=1,2,...,v—1
jmit1
v

Ké9e ororxeiov e X B (6mov ai € Ai xat B e TTA;) Oobpevov el piav 30-
joit1
Y

vap % udc dider ¢ 2Eayduevov atoryeiov tob TTA; Téte xal wévov, Gtav 9 Tdlug
j=it1

7ol o elvar dxpéTng TOU x%.
‘H ouvdhun slvae ixavi), diudtt xatd 70 Fedpnpoe 4.2 Exopev:
(o X BF =t X By (1)

M xatd Thy dmédeo of=e (§=4.1.1) éndre 9 lodng (1) yiveTan

(o0 X B)*=P1 %ol By e.ﬁAJ
j=i+1

'H ouvdhun elvor dvayrato:

“YTrodéropev 67t T0 croryeiov

(av. X B)“ € ﬁAJ

j=i+1
dmedy 3¢ loxler xad % lodtng (1) Eyopev Gtu:
v
€t X B=(x X B)* = B, FeTTA; ()
j=it1
v
A& xatd thy Omédeoly wag xal To Yedpnpax 2.6.3 T nﬁ; glvor Hmwoodp-
J=i+1
mheypa T X émére # lodvne (2) yivetan

o« =p Xp™ (3)

v
xal Téte TO ovouelov «f elvar orouyelov Tob Ai xal Tob TTA;
j=it1
&pax nxt TNV dmédeoy Tob FewpripaTog
x, = € (4)

L
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Ex t5¢ tedevtalag tadtng lodtnrog xel Tdv dpopdv 4.1.1 wpoxdmrer 6Tt
%x=0 () (8mov = # w4 Tob o).

4.4.1 Hopdderypa: "Eotwoay A, As, .., Ay xavoviza dmosupmhéypate, &vog

-
oupmhéypartos Z, xal 6t [Ai, TTAj; ]l =e
j#i

"Enedh ioyter Au X Ay = Ax X Ai (§ = 2.7.3), 9& Eyopey 6t TTAx elvot
dmoosbpmheypa w00 T (§=2.6.2) xal 76 dvopdfopev A. Y7o Tdg suvdfnag adTie o

¥
TTA: clva €080 &dpoopax tav Ai ([1] sedic 158 §=15 <ép. I).

=1
Kdde orouyeiov o« e A videtor Tdte om0 Thv popply a=oy Xoaa X ... Xay
(6mov ai & Ai), %k xatk &var pévov Tpdmov.

Kdde croiyeiov ae A tiderar 6m6 thv popphy a X B émov o & Ai xod B e

TI'AJ Téte xal pévov Stay o = € ik % 1.
j=i+1

ol B=oait1 Xage X .... X aw,

"Exopey émlong o = af X ay X .... X o
(B1d7L § olvdeoig Bk tHe wpdbewe X yivetan Sk THe cuvdéoewe Tadv AVTIGTOLY WV
cuvioTwady). Yo adtie Tde mpoimodéoerg, dv o=—o, X B 7o sj nﬁj, TéTe rol

=i
pévov, 8tav o) = e k. dray x =0 (i) (8mov =i % vdic Tob orouxefov ai).

AN« elg vhy weplmTwow adtiy toylouy af mpoimodéoeic Tob Sewphpatos 4.4

3. ai X TT_*AJ = n+AJ X o, dpob T TTA_] elvor xavovixéy Omoclpmheypa Tob A.
j=it1 =i j=i+1

xod [ A, ﬂ_{\J] = e 3udTt TolTo elvar dvayraix cuvémeix THe Omodéoewe
j=i-1
[A;, TTA; ] =
j#

5. "AxohobBwg  dmodeinvisTor &va Yedpnpa TO Omolov eivar yevixsuoig THe
YV0OTHG TpoTdoEws: av «, B elvoar oTougeix "APehavol cupmAéypatog TAEewy dv-
Tworolywe %, A Téte 16 a X B elvar orouyeiov Tod adTob cupmhéypatoc TdEewe (%, A).

(Mg 7o (x, ) cupBorilopey 76 EKIL tdv quowxéy dptdudy » xad ).

5.1. Oedpnpa: "Av Ay, As,...., Ay elvon Smooupmhéypato &vdg cupmAéypa-
Tog X xal Eyopey auXTLA,dTT/}J Xoai dux xade i € Ai elvon 32 [A,, nAj] =e
=i j=i+
b Ay X B=B X A; Sux BsnA, e 1i=1.2, . v—1.

j=i+1
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v
Tére 4 tdfig Tob ovoryeiov o=TT ai elvan Tom mwpdg Tov dordpov (T1, T2,.. ., Tv)
1=1

émov T, elvar f TaEg Tob «i.

Kot dpydc dmodewxviopev 6tu &v T elvan 7 tdbig tob oroyelov o wéte Eyo-
pev 67t =0 (71, 7oy ..., Tv ).

Hpdypoatt &v v=2 Exopev 611:
a=ay Xog 6y, Ened) xata Thv omédeow (oq X ag)*=e ocuvdyetan étt T=0 (71)
woot. 4.4 (1) etk thv omédeow oy Xoy = X oy 6%ev &x tiig ioétnroc oy Xy ) =€

mpoxdmrer 671 T=0 (72) (2)

gx Tév lGoThTwWY (1) %al (2) suvdyerar T =0 (74, Tol):

Aeydpeda 6t loyder % mpbtacig Sk v—1 dmocupmhéypata xal & detfwpey
67 loyder S v.

W'
Mpdypart Exopey =0y XTT ai
=2

h 4

gredh 88 a=TT i X' o € Ap %ol Egopev

=2

v L

e=(IT aiXa)" = (T )" X o (3)
= =
w & Ay nata T6 dedpnpa 4.2 &x e lodtnTog (3) H omolx ypdpeTar

L'

v v v
(TT )" =0u" " ouvdyerar v w6 (TT o) € Ay %ol (TT i)™ & TTA;j dipor xav Thv
=2 =2 =2 =2

v
omédecy Tob Vewprpatoc 70 (TT ai)*=e 69ev nava iy Odmédecy xat iy Imédeow
=2

THg T. émaywyiig cuvkyeTat GTL

T:—:O(Tg, Ta,...,‘Tv) (4)

& xod (g X TT o)™ = e 69ev
1=2

t=0 () (5)
doo & wie (4) xed (5) ouvdyetal
=0 (7:1, Tg,...,T'v) (6)
Katémw 9 dmodetbwpev dTu:
- (s 'c,,...,ty): @

Ak v=2 Zyopey a=oy Xoe
é%ev dpob 7o (t1, 7))=0 (t1)
gx Tig weoT. 4.4 cuvdyeTar 6TL TO

o (71; 12) g Al
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¢medn 8¢ a=oy Xay' xata Thy Onddeowy S& Eywpey Spolwe i

o (v T Ay Gpob (t1, 72) =0 (t2)

(7, T2)

oo o =@

O& detbwpey Gt § wpdTaots loybdet Sk v dmosupmAéypata Omd Ty Omédeaty
G toyber S v— 1.
v
70 a=oy X TT o (7)
=2

@& e o o T T Ay coob
(Tl, T2y eeny TV)EO (Tl) (@ed)p. 44)

% (7) yodperu

v
o =TT ati X o1
=2
v
dpa o (R B <0 el g T «i
=2
O’LCpOf) (Tl, T ylersiony TV)EO ('T2, T8yo ovy Tv).

Kot thv 0néBeoy 8¢ Tig 7. Emaywyis
"Izlf; o elva takewe (T, Ts,..., Tv)
&oTe dx TAY AVOTEPW CUVEYETXL GTL & el B e

5.1.2 Iapadelyparo:

1) "Av A=A; XA X . ... XAy ©6 A Sk elvan eddd ywdpevov Tév mocup-
mheypdtoy Ag, As, ..., Ay téte ai Omodéoerg Tol Hewpfpatog 5.1 loydouvv xal Eyo-
pey 67t &y a=Ilai 9 Tdfic w08 o clvar T xal T=(7y, T,..., Tv) A w0 EKIL
v tabewv Tdv Ai (090 ywiuevov [5] oedic 144).

2) "Av Ai elvar xuxdixd cupmdéypata Exactov TdEswe p, TéTE N ThEig mavTOg
crouyetov Tob edtéog ywopévou adThv,

A=A XA; X ....XAn xai Srxpdpov Tob e eivar miong TdEews p.
([1] oe)c 236 xal §=46).
SHM. Al ovvdijnar o dewpiparog EEaagparitouvv to St 1 "Akyefoo tgf\i elvan 09

ywopevov T@Y Ai xoi ovvendg t0 Yedonpo meopavdg elvar dindég.

Su6tL 0= || oy, Oty,+ .., 0n || ol
“u':”ulu; uﬂu)‘-'v o ”-
RESUME

Dans cette étude nous introduisons et démontrons trois propositions,
qui concernet Uordre des éléments de groupes non - Abeliem.
12
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Ces théorémes sont les suivantes:

1. Si A,, Ay, ..., Ay sont des sous - groupes d’ un groupe 2, et
ai X TTA;i =TTA; X ai
=i e
pour tout ai ¢ Aji=1, 2,...., v—1I alors nous avons

(ai X b)*=ai* X b, pour ai e A;, b & by ¢ ﬂ'ﬁ\j (et K=entier positif).
Pl

2. Si Ay, A,,...., Ay sont sous- groupes d’un groupe 2, et
v v
ai X TTA;j=TTA; X ai
=ikt =it
pour tout a; ¢ A;i et
[As TI'+A,']=e pour i=1, 2,..., v—I tout élément a; X b,
Bl

3=

v
ai e Ai & b e TTA; élevé 4 une puissance K nous donne un élément appar-
j=it1

tenant 2 TTAj si et seulement si I’ ordre de I’ élément a; est un diviseur de K.
j=it1
3. Sous les condition du NO 2 et la supposition que
b X Ai=Ai X b pour chaque élément b e TTA;
Jitp
P ordre de chaque élément a=T[ ai & ai ¢ Ai est égal a la P.P.C.M. des
=1

ordres des éléments ai.
Pour demontrez ces théorémes dessus, nous généralisons d'abord une

proposition connue sous la proposition :
Si A, A,,...., Ay sont sous-groupes d’un groupe 2, les complexes

v
TTA; pour i=1, 2,..., v—1 sont des sous groupes de 2, si et seulement si

j=i
A A
la condition AiX TTA;=TTA; X Ai pour i=1,2,..., v—1, est valable pour ces
j=idt1l  j=iti

sous - groupes.
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