60 I[TPAKTIKA THXY AKAAHMIAT AGHNQN

7 ExpnEic oy Kapévwv mapovoidler moldag avadoylag, xabog Etévioe 73y tooto
aMhay oD, elvar mlavdy St Ba dxolouByjoouv mapbpotat mpde TV ovpepviy xpi)-
fetg natd dpad Swotipata, ywplc iowg Exyvaty Adbag. ‘H IMavemiotypani
&moatody] Tpdg peAétny Tol Ypatstelov tijg Zavioplvyg EAabev 1)8y dvtodiy &mwg
épeuviioy xal TNy véav adtiy Qdotv évepyelag.

ANAKOINQZIZ MEAOYZ

ANALYSE MATHEMATIQUE.— Sur la nouvelle généralisation du
théor2me de M. Picard®, par J/. Georges Rémoundos.

1. —Cette communication fait suite de la précédente publiée dans le
fascicule du mois Décembre des Practika ainsi que des deux autres parues
dans les Comptes-rendus de I’Academie des sciences de Paris (voir le
fascicule du mois Décembre).

Je commence ici par généraliser le sens du Noyaw. J'appelle noyau,
toute fonction w=—q({) donnante naissance i des cas d'exception, c’est &
dire: telle que, si {==f(w) est linverse de w=—=q({), le cas, ol la fonction

flo(z)—nu]
flo(z)—P(z)]

est entiére ou algébroide, est exceptionnel.

Le noyau utilisé dans le théoréme de M. PIcArRD est la fonction et. Les
noyaux de la forme Q({)eN¥® , ot Q() est un polynome ou une algébroide
d’ordre inférieur a celui de eN©® | utilisés dans le sens direct, n’offfent pas

ou bien

des nouveaux d’exception, puisque la fontcion

. QEHEeE

est de la méme forme avec Q({)eN™ ; ils donnent, cependant, de nouveaux
résultats lorsqu'ils sont utilisés dansle sens invers, puisque 'inverse{-—f(w)
de la fonction w=—=0Q({)eN® ne se raméne pas, en général, & des logarithmes.

Mais les noyaux:
~ T

@(©) — [ Q)™ dT (1)

To
qui sont des intégrales des noyaux précédents donnent des cas d’exception
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essentiellement nouveaux, puisque lintégrale (1) n’est pas en général, de
la forme Q(()eN®), et cette nouvelle généralisation du théoréme de
M. PICARD a été énoncée et démontrée dans la Note précédente (fasc. de
Décembre des Practika).

2. — Ayant fait ces remarques importantes et indspensables pour com-
pléter les trois Note précédentes, je me propose maintenant d’établir un
autre théoréme, dans lequel on n’utilise aucun noyau.

Désignons par ¢(z), une intégrale quelconque d'une équation différen-

a0l

ot Q(€) est un un polynome et 'ordre v quelconque.

tielle de la forme:

Nous démontrerons que les égalités: o(z) -P(z)==q(z) sont exception-
nelles, P(z) étant nn polynome.
En effet, admettons deux telles égalités:

0(z)—P,(2)=q¢,(2) , 0(z) — Py (2) =, (2) (2)

ol les @,(z) et ¢,(z) sont des intégrales respectivement des équations diffé-

u® —Q, (z)e1® u® = Q, (z)e™® (3)

Les identités (2) entrainent la formule:

¢, (2)— @,(2) =P, (2)— P, (2) (4)

en prenant la vi®me dérivée des deux membres de (4) nous obtenons

Qi (2)e ™ — Qy(#) ™ —=P{z) — P(z)

qui, d'aprés le théoréme classique, ne saurait étre possible, que dans le cas on
(v) ——=
PP(z) —P(2)=0

et que les deux exposants différent d'une constante.

rentielles:

lidentité:

Nous avons, donc, le théoréme suivant:

Théordme III. — S'il existe deux polynomes P,({) et P,(C) tels

que les fonctions
o(z)—P, () et o(2)—Py(2)

soient des intégrales d’une équation différentielle de la forme :
u(V)ZQ(Z)eN(Z)

Q(z) étant un polynome et N(z) une fonction entiére ou algé-
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broide entiéres quelconque, la différence P,(z)—P,(z) sera de
dégré au plus égal av | et de plus le rapport:

[o(z) — P, (2)]"
[o(z)- - Py(x)]"
des dérivées d’ordre v sera une fonction rationnelle.
Le théoréme peut visiblement se généraliser avec une légeére modifi-

cation, si les P,(z) et P,(z) désignent des fonctions entieres ou algébroides
d’ordre inférieur a celui de e~N®),
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