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amd yevinwréous axdun anéyewg, v Goyala EMmvuen yAdooa, xavd odévog Gvdy-
e Gdoweov Extevidg didaoxopévy el ta EMAnvina oxoheia, moré dé¢v Yo madom
#Eaonotioa dmi tijg olacdijmore veoelnviniig Siakéxtov v xad’ opotdtnra Shxruv
mg énidoacy, ovdémore & ag’ Erépov yweigs v xradagevovsay —10 daywyLRoOV
tolto peodfov perafd i doyaias EMmvixfic xai tiic dnpddove — o 7ddvaro
1 dnuotuey va Siexdufon v Howv xowijs yoagpopévng yhdoons.

ANAKOINQZEIZ MH MEAQN

MA@HMATIKH ANAAYZIZ. —’Eni t@v xavovix@v olxoyevei®dv 1@v dxsgoinv
nol UEQOMGPPWY ouvagtioewv memspuopévne tdfews Und Towdvvov 'Av.
Avacracitidov™. *Avexowddn 0110 1ol x. Kwvor. Melvélov.

1. Mia oixoyéveio ovvagriioewy (f(z); ohoudpogwv elc témov (D) Aéyerar xavo-
vixn elg adtov tov témov, &av dnd olavdimore dxolovdiuv cuvapricewv tijg oixo-
vevelag Suvdpeda va EEaydympuev peguxnv axolovdiav, 1 6moia v ovyxhivy Guoto-
ubopws éviog 1ov (D) meog cuvdomow, 1) 6mola dvvarar va elvor xal f otadegd
dmelgov.

‘O témog (D) dbvarar va sivan xal 6AéxAngov 10 Eninedov, Gre mpdneirar mepl
olwoyevelag arspaiov cvvagrijoewy. Eig tv mepintwow aduy, dua va elvar 7 olxo-
yévera xavovixny, meémel va elvanl xavovir) elg mdvra xOxhov ug xévrgov v Goyfv.

Al olxoyévela tdv duepaiov ovvagrijoewv d&v elval yeviudg xavovinal.

Otrog 1 oixoyévewa,

fn(z)=ek? |

bmov k oradegd peyoadviépa tijg povddog, v elvar oixoyévern axepaiwy cuvapri-
oewv, d&v elvar xavovind) Eviog/xixhov ué xévigov onueiov z, 10 Qoviactixod
dEovog xail Gxtiva Goovdnmote pxgdve.

Elvat Rownov ovew@deg dwa v pekémy tdv Gvalvtindv cuvooriicewv va
Somotdvopey Endotote, §av pla olxoyévela eivar xavovixn i) Oyt
” Eilc uv nogotoav pedémmv &erdloviar meguntdosg dpxera yeviral, va pla
olxoyévewn axepainv f) psgopdppwy suvaptiotsmy elval xavovu).

Ta nwpidrega oupnepdonare elvar ta Eijg:

2. « Al dnépaiar cvvoprijoels memepoouévns taEews py (pPn <k otadepod)
: -

(n) m
fn (Z):: ¢c z ,

me=o M
jea n A. Anastassiades, Sur les familles normales de fonctions entiéres et méro-
morphes d’ordre fini.
L BL. 2. Montel, Lecons sur les familles normales de fonctions analytiques etc,
Paris, Gauthier- Villars, 1927.
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ai 6motar Exovv &Eapetixnv Tyuv évidg wixdov dmtivog R xnal Sud tog omolag
toyvouvv ai Gviedinreg
(n) . (n)
[ci | <M (i=0,1,...., pa) {&|=p>0
amoredolv xovoviuny oixoyéveiav »
I. “YnoBéropev mpdrov 8t al ovvaprioes f, (z) elvau tiic adrijs tdkews p,
vmoyeewtinds axepaiag. Elvar |

iy
Pn (L) . > (n) r
fn(Z):(In—l-e ’ Pn(Z'): Iz

=0

gmopévwg
) (n)

(n
| 1eN (#=0,1....,p~1), |h [2+>0.

(n) (n)
Ta onpeia ¢ , &medny | c, | < M , &ovv Gowov onueiov, &v todhdyierov,
10 Co , xal duvdpeda va elpwpev dxolovdiav drepuiwy Godudv
Ry , B 7 8 0

oy, dere N drolovdia
(10) (no) (mo)
G G € s
va ouyrhivy Gpolopdepmg weog To ¢, .
Oewpolpey tdpa v Gxolovdioy
(no) (no) (mo)
Cl ) Cl ’ cl e LU |
tijg 6molag oi dpoi, xavd pérpov, elvar < M xai > p > 0. ‘Enopéveg Egovv v
todAdyiotov 6owov onueiov, Eotw 10 ¢ (#0) %ol duvdueda va elipopev dxo-
Aovdiav dnegaimv apuipdv :
He ; My , W, ;, B
rowaimy, dote 1) arolovdia

c(ln"), cgnl), c(lnl), cl(n‘),....

va ouyxhivy Gpolopdepms mog to ¢ (=0).
levindos, 8meldn .

<M (j=0, L....p),
1 arohovdio

(o) ooy (5g) A3 5) o)
0 e, B Y, @M

gxev €v Todhdylotov Goov omueiov to ¢; xal Suvdupeda va elowpev @xohovdiav
arepaiwv aoripdv
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”
n:

1 P

By ¥

el

N

Tolaitny, @ore 1) dxolovdia

’ ”
(n,) (ny) (n;) (n;) (1)
Gy Wiy GRIL ET GR L.

va ovyxdivy Gpotopdepas mpds To C;.

Télog xal va onpeia a,, &’ oov |a,| < R, #ouv &v todldyiorov Gpdv
oNUETOV o # Co, d1dTL dAAwg Ba Empene 10 ¢, va elvan undév.

“Yroloyilopev #jdn povoripms todg deudpoig

i i

& 10U ovonjuarog
(1) A cuthy gty (e—a) = (m+1)¢py, (m=0,1,...., p—1),
tob 6molov 1) Gpilovoa tdv ouvrehest®v elvar Sidpogog tol pndevds. Aw tovg
Aowmovg ouvieheoras perayeCépuedu tag oyéoeig
(@  me,=l cu+h gt thy 0, (meptl),
@DV Ao, Ayynnn, Apy Umoloyiodéviev #x tob cvoriparog (1).

BOcvpiowpey oo v cuvdpmowy

/zP(z)dz
f(2)=(c,~a)e (P@=ho+dyz+. ... +hyey 27

Ednélog gaiveran vt f dxolovdia t@v ovvapriosmv pg ovvieleotdg todg Exhe-'
yéviag @g dvaréow ovyxhiver Gpowopdepws meds v cvvdpmow f(z), 1| 6moia
dMwote avirer glg v olxoyéveiav xal Emopévas T olxoyévelo elvar xavovew.
IT. *Ymodéropev tddoa St al ovvaprioeis tiig oixoyeveiog d&v elvan tiig adrilg
tdkewg ol Eotw, Enewdn p, < k, s 1) peyatvréoa vdEig pevald advdv. “Eyxopev
j <« M (i=91,....,9:.) B €N (=0 1.....,9~1)
Ot ovvrekeotal
o (i=p.t+1...08)
EEapr@vraL yoapmxds and Tovg
¢® {i=01,..... pJ)
%ol Gro vovg
;"f-n) (1‘:0, 1"“'; pa—1 )
xdois el tag oxéoeig

(n)
(2" - mel) = ) +.... + 7»‘;':_1 C':\"n
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%(puguo{opé\:a)v Blaﬁoxlmf)g. ‘Emopévacg
le®| € A (i=p,+L....8)
*Eav
L=max (M,A),
Exopev
(e < L (=0, ..., 8)
xai ravaninropev elg Ty woonyoupévny TEQINTWOLY.
‘H olitw 6otgImoopévn doui) ovvdemeig da elva rdkews s.
3. 'Eav
=re¥, AP =X® i KW (1=0,1,....,p,—1)
da elvon
R [P (z)]=DbE_, (@)r°a+BE s(@)r®+....
) | <K< N, 3w O<o<2n

émopévorg, O dorovvimg péya 1,

(3) |1.(2) | - @, | < ¥ 12y
%ol
P
(4) : max |f,(z) — o, > * s
kzi=r

&v@ dua Tuxov T

Pyt
b =) ,
(5) ’fn (Z> — O, } se ’ An =max (\Nl log (Cf)n)“ au)l)
A v Gpuayy cuvdpow al oyéoeig (3), (4) xai (B) yivoviar dvriotoiymg
s
(3% [ f(z) —a| < 0T Jiarso
s
4 max |f(z)—a|> e b r>o
|z | :-;i
-
A(S) -

(5) |f(2) —a|<e , A =max .(N’ log|(c,—a)|), dux tugov r

Eivol Enopnévag ai ouvvaprioeis tiic oixoyeveiag timov k.

4. M: pédodov Gvdioyov duvdpeda vo amodelwpev S tic pegopéegovs
ovvaprioels, 10 &g Jepnua
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« AT pepdpoppor ovvaprfoeg menegaopévlls tdfems p, (pn < K ovadegod)

@
© 2 a0
t, (Z):Z o o8 we 7
& e S b
m—0

< -3 -~ 3 1 1 T+ 3 ) ’ k) -~ \ A \ (3 ’ 7/
ol Omotul €Youv ESALPETXNV TiUNV Evioe wuUxhov axtivog R xal dwt tag omoiog

loyvouv al avicdrnreg 2
( — , o
o< M, [b® | < M (i=0,1,.....p,), ' ¢® | > >0, | b®] > p>0
amoreholy *avovIXTV OIXOYEVELAY».

Al ovvagrioeic tijc olxoyevelag d&v elvan Gvdynn va Exouv Shai piav ¥ Shaw
do EEcperixas Tinde. Advavranr va Exyovv dhhan pév piav, dhhar 88 8o, “H Gpuxi)
guvdptnoig, 1 6mola Ba Gvijxy €lg v olnoyéveiay, da Exm plav sEagetiniy Tumv
gig Ohag tag GAkag mepurtdoels, 8xtog tijs megurtdoswg xad’ fiv adoat ai cuvag-

’ -~ 3 ’ 37 ’ 2 Y ’ e \ e \ N ’
tjoeig tiig olxoyeveiag Exouvv dvo EEauperinac tipde, Ore xai abtn Ba By Svo.

‘H arddeic ornoileran elg mv puekémmv 1@v axegaiov auvagricemy

g.(z) —a, h,(2) ‘

drov a, 1 Omdoyovoa BEogetue Tl tiic ovvagrioeng f, (z).

RESUME

On sait quune famille de fonctions entiéres ou méromorphes
n'est pas, en général, normale. Il est intéressant, d’autre part, de connaitre
les cas dans lesquelles une telle famille est normale.

Pour les familles de fonctions entiéres d’ordre fini lauteur dans la pré-
sente communication arrive au théoréme suivant.

«S1 Pon donne p, (<k) et les inégalités

AP M{1=01,....,p, ) | | 28>0

toutes les fonctions entiéres d’ordre p,
(28]
fn (Z):Z Cg:) Zm’
m =0

ayant une valeur exceptionnelle dans un cercle de rayon R, forment une
famille normales. J

On peut trouver une limite supérieure des modules ainsi- que le type
des fonctions de la famille.

On obtient des résultats analogues pour les familles de fonctions
m,é;omorphes d’ordre fini,

A



