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ANALYSE MATHEMATIQUE. — Une nouvelle généralisation du théo-
réme de M. Picard*, par J/. Georges Rémoundos.

1. —Cette note se rattache & deux précédentes! sur le méme sujet,
publies dans les comptes-rendus de ’Academie de Paris.

Soit w=¢({) une fonction transcendante entié¢re, que j'appelle noyau,
salisfaisant & I"équation fonctionnelle:

¢ (C): 0’ (6)=Q[PE, 5] (1)

ot {; et §, sont deux valeurs quelconques, Q(C) désigne une transcendante
entiére d’ordre différent de zéro et P(C;, (,) un polynome entiére que jap-
pelle caractéristique de noyau. Désignons par {—f(w) linverse de
w=¢(C). Dans le premiére Note j’ai fait connaitre le théoréme suivant:

Théoreme I.— Etant donnée une Jonction entiere quelconque d’ordre

JSint w=0(2), $’tl existe deux valeurs de u, et u, de u telles que les fonctions
flo(z)—u,|=H,(z) fo(z)—u,]=H,(2) (2)

sotent entieres, elles dotvent étre considérées comme exceptionnelles, puisque
la caractéristiqgue P(Cy, L) devient une constante pour T—H, (z) ef T,—H,(2)
Nous pouvons, par exemple, prendre comme noyau la fonction

g
W= f " di—q(C) (3)

ou N({) désigne un polynome entier quelconque ou, généralement une
fonction entiére.

2,—Je me propose, dans la note actuelle, de faire connaitre que,
avec le noyau (3), nous avons obtenu un théoréme nouveau, qui généralise
celui que nous venons d’enoncer, dans le sens que les valeurs u, et u, se
remplacent par des polynomes entiers. Ce théoréme est le suivant:

Théoréme II. — 87l existe deux polynomes P,() et P,() tels
que les fonctions

flo(z2)—P,(2)|=H,(2) , flo(z) — Py(2)|=H,(2) (4)

* T, PEMOYNAOY. — Néa yevireuoig 1od Bewpripatog 7od %. Picard.

1 1) Substitution a 'inverse d’'une fonction entiére. Une nouvelle généralisation du théo-
réme de M. PicarD. Comptes rendus, 22 Aofit 1927, page 435, tome 185 2) Une nouvelle
généralisation du théoréme de M. PicarDp, Comptes rendus, Novembre 1927, tome 185.
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soient entiéres, les deux polynomes P,(0) et P,({) différent d’une
constante, ainsi que les fonctions N[H,(T)] et N[H,(0)].

Dans ce théoréme la fonction o(z) est quelconque (méme d’ordre infini).
Voici la démonstration:
Comme nous utilisons le noyau (3), les égalités (4) entrainent:

H(2) H,(z)
0(z)—P,(z)= /em-) dg 0(z)— P, (z) = V/e”“d@

To %o

Hy(2)
/eN(C) dc / eN[© df; P ) P1 (Z) (5)
Co

ui, par dérivation membre & membre, nous donne P’éoalité:
q ’p )

H'(2) eI —H'y(2) 0= Py (2) —P',(7) (6)

d’ou Pidentité:

ui, d’apres le théoréme classique, est impossible, si
q ) ) )

P,()—Py@)F0

Donc, P',(z) =P(2) et, par conséquent, les deux polynomes P; et P, dif-
férent d'une constante, ainsi que les exposant N[H,(z)] et N[H,(z)].

3.—11 est clair que le théoréme II subsiste si nous remplacons les
polynomes P,(z) et P,(z) par deux fonctions transcendantes entiéres d’ordre
de grandeur inférieure 4 celui de eN®

Le méme théoréme II s'étend 4 un noyau de la forme:

4

/ Q©)e™0dC (6)

o
ou Q() désigne un polynome ou bien une transcendante entiére d’ordre
inférieur a celui de eM® ; il faut seulement indiquer que le noyau (6) ne
donne pas de nouveaux cas d’exception dans le cas ot lintégrale (6) est
de la forme Q,(C)e™® , Q,(€) ayant les proprietés de Q(Y).

Nous terminons la note en remarquant que le théoréme I s'étend au

cas olt o(z) est d'ordre infini avec une legére modification.
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NMEPIANHYIZ

Eig 300 mponyoupévac dvaxovmoetg yevopévag elc iy "Axadnpiay tov "Emi-
opey oy Hapioiwy rate pfjva Adyovstov xal Noépbpiov 1927 xal Svpoctevbei-
cag elg to. Comptes-rendus dvexolvwon véav yevixevaty to0 meptpypov Bewprpatog
00 %x. PICARD cuwiotapévyy eig tiv £Efjc iBéay.

Mymwg Suvapeda v' dviiratastionpey Ty cuvdptnoty et Btk GAAYG dxepalag
suvaptiicews w =@ (§) xal Emopévws v Aoydpdpoy S tijg § = f (u), dvtiotpbpoy
Wi ouvaptnoews W= (2);

*Avexoivwoa eis tv "Axadnpuiay @y lapisiwy &t Enétuyoy Tobtov xat 2EEBecn
el TV TWPOTNY pov Gvaxoivewaly ayetikoy Bedprnpa, o dnolov Stetdnwon xatdk TP6-
Tov yevixdtepov év 17 Seutépa pou &VaXolYWaEL.

Katémy mapetipnon 8t tivég éx tdv cuvapticewy todtwy, altveg dvtxadi-
oot Ty €5, xal tag émolug naAd mvpffvas (noyau) émitpémovst véayv Yevixeuoty
xal tedetonainoty tob Bewprpatés pov, Ty dmolay éxbétw &v ti) mapoldoy dvaxot-
VIGEL OV,

Té véov pov Bedpnpo Satumodtor B¢ EE|S:

Oehonpa. —Eav dndoywor 0o modvdvvua Py (§) xai P, (€) rowadra dore
ai ovvogTioes

flo(z)—P,(z)]=H,(z), {[o(z)—P,(z)]=H,()

va elvar dxéoawar, ta 8o molvddvvua Pi(z) xai P,(z) dwapéoovor xara orabegay
mosduyra, nabbs xat ai ovvagrijoes N[H,(z)] xai N[H,(z)], 6nov [eNA AL evar 6
Ny xal o(z) wyoboa dxepaia cvYdTNaGLS.

Té Bewpnpa tobto ioydet nal Stav 16 moAvwvupe Py xal P, dvtixatastabday
omo 3o dxepaiwy cuvapTicEwy &retptapold pixpotépou Tob Tijg eN©).

NOMIEMATOAOTIA : ITegi wijc onuacias @y vououarxdy Horegooijuwy, Hmo x. I'ewo-
yiov II. Oixovépov.*

ANAKOINQZEIZ MH MEAQN

XHMEIA. — [Iepl Tod @wogoguxod "Avripoviov, oo x». 2. M. Xéeg. — Ave-
xowwdn vmo x A. X. BovgvdCov.

“Evwotg *Avupoviov petd 100 puopoptxod cEéog Bev Exet péxpt onpepoy mapo-
oxevactf]. Madadtepoy 6 BRANDES (1831) Sxdboag 6Eeldiov 100 Avripoviov év

00apet puwopopn®d 0Ll Elabe Bdgpopa cOpate  ARPEOACY GUCTACEWS B¢ TO

# Q& dnpooievby elg Emdpevov Tedyog.



