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MA®HMATIKH ANAAYZIZ. —'Eni tod moofAjparos tod moocdiopiopod
TOV Arepoimv #ol UEQOUOQPWY CUVUQTNOEMV TTETEQUOUEVNS TAEEMS
*Todvvov “Av. *Avactaciddov”™. *Avexowvddn vmo tod % K. Maktélov.

1. "Eotwoay f(z) xal @(z) %o dxéparar ouvaptiioels memepaouévou yévoug p xal

ot o ple Ty Towdty dHote of cuvapTicslg
fz)—a xod @(z)—a
v& Exouy Tag adtag pllag pé Tov adTov Badpéy woldamwhdtyToc.
Eig tiv meplmtwow adThy %1 cuvkptratg

i(z) — o
9 (z)—o

Bo elvon axepata Eotepnpévn pulGy nal D& Exwpey

b i(z)—a. o
(1) s =eF(®

émov P(z) axépatov woludvupoy 76 wohd Badpod p.
‘O x. Polya' arédeifev 71 dtv bmdpyovy mheloves 7@y Tesodpmy T0100THY TLudy
7o dmelpov cupmepihapBavopévon. “H anddeitlc Tov ornptlerar eig 70 dddvatov dpr-
opévey TautoThTey Tob % Borel. ‘O x. R. Nevanlinna? ¢ x. H. Cartan, el¢ wol-
A& dvamorvawaelg xal EANor GuYYpxpels Tpohyayoy onpmavTixds Thy Epsuvay TadTyy.
2. Eig wiv &pyasiay adtiv mpotidepar, dxolovddv Sxpopetixdy pédodov, vi
OUUTANPWEW TOV TPOGD0PLEIOY TGV TodTwy TIdy o xal v& dhaw véag cuvdrag
TPOGILOPIGLOD TEY CUVAPTHGEMY.
Tdod ©& nupidhTepx amoTeléopaTe :
«'Edv Soolv 300 dxépatar cuvaptiicels memepaapévou yévoug p
[es] oW
fz)= X cuzt, o(2)= X yuz
n=o n=o

e 7

dmapyer, TANY EEcpeTix@y Twav mEamTOoEwY, pwix TowxdTn T o, % émola elva,
PNTN CUVEPTNGLS TAY 3D + 2 mpdTwy cuvtedesTtdy THg £(2) xal T@v 3p + 2 wpdhTwy

cuvtekeaTdy THe @(z) el T avamTiypate Tov xatk Taylors.

* JEAN ANASTASSIADIS, Sur le probl2me d’unicité des fonctions entidres et méromorphes
de genre fini.

! Bestimmung einer ganzen Function endliches Geschlechts durch viererlei Stel-
len, Mathematisk Tidskrift, B, 1921.

? a. Einige Eindeutigkeitssitze in der Theorie der meromorphen Funktionen,
Acta Mathematica, 48, 1926.— b. Le théoréme de Picard-Borel et la théorie des fonctions
méromorphes, (Collection Borel, Paris, Gauthier-Villars, 1929, pp. 107-111 et 121-128).
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Mpsypatt 9 hoyapiduxh wapdywyog tHc (1) 8ider thv oxéow
(2)[0(z) — o] — ¢'(2)[f(z) — o] = P'(2)[f(z) — o] [p(z) —a]
7 6mola ioyder Ot Ghag T&e Tipnde TOD z mephapBavopbvay xal Tév ey T f(z) —a

xod i @(z) —a, ‘H lodtne adth Sider

[ c1tlvo—a) —yilco—a)=Aolco—a) (yo—a)
- ] 265 (Yo — &) — 2y2(co — &) =Ro[cs (Yo — &) + yi(co— @) ] + Ay (co— @) (yo— 1)
, cyp—1t- - -+ peplyo—a)—yicp—1—- - - -—pyplco—a)=
=ho[cp—1(yo—a) Fcp—oyr + - - +yp—ilco—a)] + - - - -+ Ap—1(co—a) (Yo—a)

xol S 1=>P

(8) ciynt-+ + (n+1)catilyo—a)—yien—- - — (n+1)ya+1(co — &) =No[calyo
—(l) +--- 4 'Yn(Co—a)] et }\.p—l [Cn—p+1 (Yo—a)"' - +Y“—P+1(C°—a)]'
‘H drmodowph t6v A, i (i=0, 1,2, .. .., p—1) uetald 2p+ 1 oxéocwv 2x Tév

(8) gmodewnvier T6 Hedpnpct.

Avvdpeda vk Emrdywpey Sk Tag EExipeTindg TepImTMOEG ThG Inavig kol dvay-
xafog ouvdhnag, Tve ol cuvapthoeg f(z) xal @(z) Exouv wepioootépae THe e A
xaeppioy Towdtny Tipny. Elg thy weplntwow g Ondpbewe Suvdpeda vk Tie mpoa-
Sroplowey.

3. Tmodécwpev %37 6t didetar pwix dxepain cuvdpryow £(z) memepaoyuévou yévoue
xod ple Tl o Avvdpedo wdvrote vk Omodétwpev, dxtelobvreg &v dvdyxy Eve
RXTEAANNOY  GUOYPRQLXOY PETACYMNPATIONGY, 6Tt N Tl z=—0 dv elvar pila ¢
f(z) — o %ot T @(z)—a.

El¢ mhv wepintwow adtiy, dkv Sodolv p+1 &ptdpol Yo, y1, *+ Yp Omdpxer pio
xal pévov dxepaix cuvdptnorg @(z) Towbtn ote af cuvaprioes f(z)—a xad

@(z)—a vi Exouv Tae adtae pllac. ‘H cuvdprnere ol Exel Og AVATTUYRK XATX

Taylor
o)
olz) = 2 yaz"
n=—o
dmou T& Yp+1,°** dmohoytlovrar ypappirids dm T& QYo,***, Yp %l dmO TodG Guv-

Tedeotie THe £(2).

"Apxet v& Mowpev 16 obotypa (2) d¢ wpde Ai (i=o0, 1," - p—1), émep eivon Suva-
Tov Um0 Tag wpoimodéaelg Tob FewprpaToc.

4. “O3nyodpeda oltwg eic 0 Emduevoy Vedpnpo :

«Ymo why adtiy cuvdixny (Co# @, yo# a), v Omdpyxn wlx Tl a Sk Thy
émolay of axépatat GuvpTHGELS TETEPRTEVOL Yévoug P

f(z) — o %t @(z)—a
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gyouy Tag advag pllag pé Tov adtov Baduoy molhamAdTyTog nod Bk
Ch=Yn 3t n=0,1,2,-- -, p
«l ouyapTHaELS (z) xat @(z) Tautilovroary.
‘H Mo w6 dvti Tob ouothpatoe (2) 63nyet slc why oxéow
fz)—a _ k=ct
¢(z) —a
Hitig Sk z=0 dtder k=1.
Ipoxdmter 3¢ edxdlwg 0 Emdpevoy Fedpnua Tob mposdroptopmol :
«Mio gxepatx cuvkptrnols memepxopévou Yévoug P eivar TAYpwe Gpopévn &Te
76 obvorov E(a) tév onueiwv Tob émmédov tdv z dmov 1§ cuvdptnoie hepBdver Thy
TNy o %ol &wo p+1 &pdpols, of dmotor B elvar elg Ty Sodeiocav oerpdy, naTi
Tpocéyyiow oTadepod wopdyovTog, af Tipal THG GUVXPTNCEWS %ol TAY P TEDTWY
Tapxyhywy elg T0 onuetov Zz=0>.
5. Awx Thg pepopdppoug GUVXPTNGELS TETEPXAGPEVOL YEvous D ExOpev dvaoyo
amoteMopata. "Eotwoay

W=t e0=5E

d0o pepdpoppor cuvapTiicelg TEmEpaopévou Yévoug D xal Eotw o wpie Ty ToxdTy
&Hote af cuvapthose £(z) —a xal @(z) —a v& Eyouv tae adtie pilaxe pd Tov adTov
Baduov moAhamwhdtnTos. Zympuotilopey THY GuvdpTNOW

2,(z) — 0. h,(z)
2,(z) — o hy(2)

‘H cuvdptnotg adtn elvan dxepale, otepnpmévn ptloy xal Suvdpeda v& dmodetbw-
uev 70 EEc dedbpmpar:

«Trdpyouvy, &v yéver 300 TowbTor Tipol @, of émoton elvow pilon pudie o~
cewg deutépou Padpob, THg dmolug of cuvrehesTal elvon pyTal cuvaptiicels T@dv 3p+ 2
mpdhTwv cuvTEAEGTAY Exdotng T@Y cuvapthocwy €1(2), hi(z), g:(z), ha(z)>.

"Exopev éniong 70 émdpevov dedpnua mwpoodioptspob :

«Mix pepdpoppog cuvkpTmalg TEMEPAGEEVOU YEVOUG D Eivot TATPWE TPOGILLPL-
opévy dnd t& odvora E(a) xat E(B) tév onuelov Tob pyadinod émméSov dmou
) cuvdpTnolg AxpBdver avTioTolyws Tag Turkg o xol B oxol dwd 2p+2 dprdpode

an—0a bn, an—Pbn (n=0,1,2,---, p)
(to—abo#0, 00— Bbo #0)s.
RESUME

Soient f(z) et ¢(z) deux fonctions entiéres de genre fini p et soit a une
valeur telle que les fonctions f(z) — a et @(z) —a aient les mémes zéros avec
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les mémes ordres de multiplicité. L'auteur compléte les réslutats déja obte-
nus par M.M. Polya, R.Nevanlinna et H. Cartan en démontrant le théo-
réme suivant:

«Si on donne deux fonctions entiéres de genre fini p

f(z) :zCuZ“ , olz) =Zan"

n=o n==o0

il y a en général, sauf quelques cas exceptionnels, une valeur a, telle que
les fonctions f(z) —a et @(z)—a aient les mémes zéros avec les mémes ordres
de multiplicité. Cette valeur « est une fonction rationnelle des ci et vi
(i=0,1, -, 3p+1)s.

Il démontre ensuite le théoréme suivant d’unicité:

«Une fonction entieére de genre fini p est complétement determinée
par lensemble E(a) des points du plan de z ou la fonction prend la valeur
a et par p+1 nombres qui seront, d'un facteur constant pres, les valeurs
de la fonction et de ses p premiéres derivées au point z=0».

On peut généraliser ces résultats pour les fonctions méromorphes de
genre fini.

AEQN. N. KAPAUIIIEPH. — Svufoln eic wpy uerémmy 1odv Earwowuérowr Piche
xal Wild.

AEQN, N. KAPATINEPH. —Eal tijc uerafolrijc tijs nhaxijc axtwvofoliac »ai 1od
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II. TPAMMATIKAKH, —Y7eoudes pdoua drmoggopijoews éviawy doviidevardviaundy.

. TPAMMATIKAKH. — Yaepu@dec pdoua dmoppopijoewe 1@v gavolovoidy viwy
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