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MAOHMATIKH ANAAYZIZ.— Le théorédme d’André Bloch et les fonc-
tions multiformes, par Th. Varopoulos*. Presentée par M. C. Maltézos.

1. André Bloch a demontré!, pour les fonctions holomorphes, et méro-
morphes, dans le cercle unité, le théoréme fondamental suivant:

«S1 les fonctions f,(z) et f,(z), holomorphes pour

2],
ne s'annullent pas, et si
fi(2) +1(2)
ne prend pas la valeur u#, alors la famille complexe? f;, f, est normale
dans le domaine, et bornée, si on se donne
L RO)=a, LO)=b,

et si a,#1, bo=l».

Il est visible que cela revient au méme a considerer trois fonctions
f,(2), £,(2), £;(2) qui ne s'annullent pas et verifient

b)) + 5, + e = 1.,

car f(2) +£5(2) — 1 = —f5(2) ne s'annule pas
{f,(2), f,(z), £;(z) holomorphes]. i

La demonstration correcte a été donné par Henri Cartan dans sa thése
aux Annales de 'Ecole Normale Supérieure de Paris 1928.

2. Ce théoréme comporte des applications aux fonctions multiformes.
Si a, b, ¢ sont excepnonnelles pour u multiforme, definie par I'équation

u4g; u+g=0,
les gy, g, fonctions entiéres, on a:
a’+g, at+ g =(a—b)(a—<) f(2)
b*+ g b+ g =(b—a) (b—¢) (2
c’+g c+g=(c—a) (c—b) f(z); i
f,(z), f,(2), f;(z) ne sannulant.pas, on en déduit:
fy(2) +£,(2) +£5(2) =1
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car ~

2 1 il a L
Z (a—b) (a—c) =0, 2 (a—b) (a—c) 9,
a2
Z (a—b) (a—c) #d

on retrouve ainsi qu'z/ ne peut y avorr plus de v+ 1 wvalewr exceptionnelles,

®

Uinfint compris, sauf dans certains cas.

On en deduit le théoréme suivant:

87 u(z) est une mulliforme, non enticre ayant 4 valeur exceptionnelles (ou
4 combinaisons exceptionnelles de Montel), la_famzlle est normale avec quel-
ques conditions unitiales. :

3. De méme:

1. 57 u(z) est multiforme dont Vordre est n, et si elle possede n+1 valeurs
exceptiounelles, la famille est normale.

I1. Si u(z) rdmet v valeurs ou combinaisons exceptionnelles dont v—1
du premier type, la derivée u’(z) de la multiforme admet 0 comme valeur

exceptionelle.
Soient uy, u,, ..., u,.; les valeurs exceptionnelles du 1°* type, et u, la
valeur du 2° type. S
On peut écrire si f(z,u) =0 definie la multiforme,
fou=i) +1gw) .
avec flu)=uv+4...

g(u)=(u—1uy) (u—u,) ... (u=u,_,)

A(z) fonction entiere.
On a u [f'+ g +Ag=0

donc pour =0, "We=0 cad @'=0

/

car g(u) n’est nul pour aucune valeur de u

or E(ue) + Ig () = poe 2 ’
3 Ng(uo) = [p; + po?<] e2-
donc le zéro est une valeur exceptionnelle pour A’ est par suit, pour u’
On a encore le théoréme qui s’ennonce ainsi:

II1. S7 lalgebroide u(z) admet v valeur exceptionnelles, & derivée u'(z)
admet la valeur exceptionnelle zéro.
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4. Rémarque: Si I'équation
- f(z, u)=uw+a(2u-t +...+a,(z)=0
admet k <v—1 valeurs exceptionnelles du 1¢ type: uy, u,, ..., U, on peut

mettre la relation f(z,u)=0 sous la forme

. WU SRF SN SN

u—u, @ u—u, u—ug

g(z,u) +

les a; étant de constantes, et g(z,u) polynéme en u de degré v—k; on en
deduit aussitot .

a) ol ne peut y avorr plus de v—k valeurs exceptionnelles du z¢ type

b) on peut en deduire ausst des resultats pour les valeurs exceptionnelles
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