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FEQMETPIA. —"Exi tot Evxheideiov Bewofpatoc dti ol xOxhot eivar 7woog
alMihove ¢ Ta Teredywva T@V diapdrowy, o Edeyy. Staudrn®.
"Avexowddn o tod % Muyamd Sregavidov.

A’ To B dedpnua tov XII Lifhlov w6v Ztoryeiwy tob Edxketdou, §tt of xb-
xhot elvar mwpog aAMflovg g T& TETpdywvak TEHY Stxpétowy, HTo %dn YvwsTov elg
zov Inmonpdtn wov Xiov (dxpdoavta mwepl ©6 430 w. X.), SoTic 70 ypnotpmomot Sk
TOV TeTpaywviapov TV prvioxwyvl. To dedpnua Tobto elvar T6 mpdTov Fedprnux
amelpocTinod Aoyiood, 10 amavt®y elg Thy ioToplay THV padnuaTdy xal ornetleTal
elg 70 X, 1 dedpmpa tdv Ztouxelwy, dmep &8 &Ahov arvpiletar eig Tov bpopov V, 4

Tédv Zroryetwy. To X, 1 dedpnpe elvon 6 Omd Tév vewtépwy Svopaldpevov «eidixoy

1 ’
%pUTHPLov suyxAicewg amolitwy peyeddy <CXV§? Gv,1>’ 6 3¢ dpwopog V, 4 «ddyov
Exew mpog dAANha peyédn Méyetar, & ddvatar wolhamhasix(Speva dAMAAwy Omepé-
xEWw», SwxtumodTor Omo Tob ApyiuwAdoue (TeTpaywviopde wapaBolfc), «Tdv dvicwy
ywptwv Tay dmepoyay & Omepéyer T6 peilov Tob Ehdoocovog Suvatov elpey adTay ExuTd
cuvtidepévay TavTog Omepéye Tob wpotedévrog memepacpévou ywplovs. Kata tov Eb-
#Aetdny 7 amoderbic Tob Fewpfipatog Exer ¢ EEFig: "Eotwoay 3o xixdor of Ky, K,
grovteg dvtisTolywg dxpétpoug Tag BA, ZO. Aévw bt

K, 2zZe*’

K BA?
4 (1)

* EVANGELOS STAMATIS, Uber den euklidischen Satz, Kreise verhalten sich zueinander,
wie die Quadrate iiber den Durchmessern.

! EYAHMOY TOY POAIOY zal AAEEANAPOY TOY A®POAIZIEQS paptoplat, &ravidpevat
el T aydhe tav Puowxdy H' 10U APISTOTEAOYS Omé ZipunmAwlov, “Exdoars tilg Iowas. Axadnuias
1@y "Enornudy vob Begodivov xat & PAULY-WISSOWA, Real-Enzyclopaedie der classischen Alter-
tums- Wissenschaften (VIII. B, XVI Halbband, Sp. 1787), unter Hippokrates von Chios.
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Audri, dav Sty elvan dhndiic % axéorg (1), S eivar dhndhe 5 oxdow

BA' K,
760 - 3 (2)
EBvdo 2 Emopaveix = K.
1. "Estw wpdrov
BA' _ K,
7O X

Bhx Z<K,, xal fotw Ky =2 T €, dmov € dmelpowg puxpdv. Bic wov xixdov K,
gyypdoopey TeTpdywvoy, Emeita SxTdywvoy, xaTémy dexackdywvoy, ... xal cuveyilo-
pev Thy ToxdTry Eyypaghy péyels 6Tou dmitlywpey, H3Te T0 ddpotcpa TAY xurhiX@Y
TUNUETOV TGV HETAED TOAUYDvOU Twoe xal TOD x0xhou va eivat pwixpdTepov Tob E.
Totvo elvar Suvatdy xaxtk w6 X, 1 t@v Storgelwv. ["Axolovdet 4 dndderfc ~obvou]
"Eotw 6t 76 mokdywvoy, petd Thy yypaphy Tod 6molov T dmouévovrta xuxhixd Tph-
poto elvan pxpbtepx Tob €, eiver 6 Il;.
O Eywpey dowmdv Tae ayéosic
K, =2 SR e (3)
nocl &dporopa xuxhinéy Tumudktov < E. (4)
AV doarpéoewg Tig (4) dmo T (3) xava wéhn, howPBdvopey
> 2, (5)
Eig tov xdxhov K Eyypdpopev mordywvov Guotov mpde w6 Iy, ©o émotov xa-
Aovpey [1;. Kata w0 XII,1 vév Ztowystwv d& eivae
IT, BA?

T, = Ze® (6)
BA? K ” II K
Kat& v 9mdédeoy elvar ZeT = Tl » &vda T <K,. Eiven dox ﬁ:- = ?1 c
Eredy [ <Ky, elvar dpx xal T, <X, (V, 14). “Oznep d30varov: dibte sic why (5)
BA, K L3 3 \ 3 ! 13 \
&3¢t I, > 2 “Qove 3&v elvon -5 = 0 vl T<K,. ‘H adth) dméderbg dtu Sty
” 70" 3
VACH K .
glva %= _ﬁ?—’ (), &9 M Emipdverx <K
BA? K
2. "Eotw 3ebrepov zet = —;'— (7)
- YASK b
Wha X > Ky, Ex 7iic (7) dvdmadw eivon BA T K (8)
1
Tav Z, K, Ko Aapfdver thv tetaptny dvadoyoy, éotw T,
B K
x-T (9)

Enedy xad’ Omédesw > K, eivon dox it Ky > T, (V, 14). 'Ex wév (8) xat (9)
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. 20" K, ., ’ .
Aoy Bdvopey Far = _’1‘—2 Omep dtomov. Awtt elg thv () 8etydn 6vi 3&v elvar Suva-

Tov v eivon ZO: BA?=K,: gmodvein pixpotéoa 7tob Ki. “Ofev dmordeletar vi

= b4 ~ I<I BA?
givar L= K,. Elvan dpax T=K, xal cuvemwéde <. =70
2

B” 'H anddeibic tob Seutépou pépoug Tob Fewpripatog elvar Suvetov v& yivy
axpiPdde, 6nwg xal Tob mwpwTov, dik Guveyolg wepLypxTic elg TOY xOxAov TOAUYH-
voy &g EEFg:

BA? K
Yretédn !

70— 3’ &da 2 dmpaveir > Ko, dote Ko=2X—¢€, émov €

3 ’ 2 4 / A ’ v ) ’
gmelpwg pupdy. Big tov wiukov Ko meprypxpopey tetpiywvoy, Emsita GrThywvoy, xa-
Témy Jenaebdywvov nal cuveyilopey Thv Towbtny TeptypxeYy péypeic 6Tou EmTiym-
pev, dote A dixpopx Tob xéxlou Ko dmd meptypapévroc mohuywvou Tivdg va eive wi-
xpotépa Tob €. [Tolto elvar Juvatdy xatk 10 X, 1 t@v Ztoysiwy xal w6 dveuploxo-
’ e a ~ 3 I3 \ ’ ’ ~ > ~
pev dpxppolduevoy 6o Tob ApyipAdoug elc T o Dedbpmuea T wpxypatelag adtod
«Kdnhov pérpnog> Evla dmodeiwvistar §ti wike xbxdog irolitar mwpog Spdoydiviov Tpi-
~ e € ! A ’ A 3 ” L3 A\ 3 -~ ~ ’
ywvov, Tob 6mofou 7 pix pév xadetog wAcupk siva tow wEOg TNV ErTIva TOU xUxAou,
f &Mk 82 mpde Ty mepipépetay adtobl.

Ox Eywpey howwdy Tag oxéoeg

Ko=X—¢, (1)

%ol Srxpopx wixdhov Ky amd meprypapévtog moluydvou < E. (2)
Ak mposécewe Tadv (1) xol (2) xovd péhn howPdvopey

I, < Z, (3)

&v radéowpey IIz 6 Tedevtaiov woddywvov 10 meprypapdy elg Tov xdxhov K.

Ei¢ =ov xdndov Ky weprypapopey dpoov mpog o [y woddywvoy, T6 émolov xa-

Abpey I . Kata w0 XII, 1 tév Zvoyeiny tob Edxdetdov S eivor ﬁl‘:_@? Kol
2

BA* K M, K .y o

xoevee THy Omédeoty elvan 7@)_?:?1’ & X >K,. Elvon dpa ‘H—‘ = El * ’Enedy

I, > Ky, eivan &px xad [y > 2, (V, 14). “Onep ad0varov. At elg thv (3) &delydy
e K
Il < 2. “Qore 3ty elva g—@—; = T" Bda > K,y. ‘H adth dnddeafic §tu Sdv elvan

Z0* K,

BA S i Z>K;.

ZUSAMMENFASSUNG

Der euklidische Beweis, Kreise verhalten sich zueinander, wie die
Quadrate tiber den Durchmessern, lautet wie folgt: Gegeben zwei Kreise

K,

. A’
K;,K,, mit den Durchmessern BA bzw. Z0O. Ich behaupte %:—‘T{T’ (1).
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2 . 9 : BA? K, . .
Wenn die Beziehung (1) nicht gilt, so muss 767 = 3 ' Wobei X eine
Fliache = K, ist.
A? e

I. Es sei erstens —ZB—®7 sy (2), Z<K,, und K;=21¢€, wobei € un-

endlich klein ist. Im Kreise K, schreiben wir ein Viereck, ein Achteck.... ein

n eck ein, bis der Unterschied zwischen einem Vieleck und dem Kreise K,

kleiner als € wird, (X, 1). Es sei dies das Vieleck IT,. Wir haben also die

Beziehungen K=X+e¢, (3)

Summe der Kreisabschnitte zwischen dem Kreis K, und Vieleck IT, <¢, (4)
Ziehen wir (4) von (3) ab, so bekommen wir

>3 (5)

Im Kreise K¢ schreiben wir dem Vieleck II, ein dhnliches Vieleck IT;

ein. Nach Euklid XII, 1 ist %= l;% (6)
Aus (2) und (6) haben wir -?T’= % . (7)

Weil II; <K, so ist auch II, <X, (V, 14). Das ist aber wegen (5),

. . . 2 K ey 5
unmoglich. Also es gilt nicht —BA—;, =" wobei <K, ist. Derselbe Be-

VAQ) =
weis, dass Z0O?: BA?=XK, : eine Fliche kleiner als K; nicht gilt. (8)
. . BA? K D = .
I1. Es sei zweitens g7 = —f‘ y (9), wobei X > K, ist.
. VACK =
Aus (9) ist B K, (10)
Zwischen =, Ky, K, finden wir die vierte Proportionale, es sei T,
T I
® =T (11)

Weil 2> K,, so ist auch K; > T, (V, 14). Aus (10) und (11) haben wir
%(Z—;=%’ T<K,. Das aber ist, wegen (8) unmdoglich. Weil die Bezie-
hung = = K, nicht gilt, so ist £=K,, und die Behauptung bewiesen.

E. Stamatis, gestiitzt auf das von Archimedes in seiner Kreismessung
1 angewandte Verfahren, teilt folgenden Bewecis fiir den 2. Teil des eukli-

dischen Satzes mit :
5 BA2 K1 > .
Es ist angenommen g7 = 5 (1), 2> Ky, Ky==—¢, wobei & un-

endlich klein ist.
Im Kreise K, beschreiben wir stets Vielecke bis der Unterschsied

zwischen einem Vieleck und dem Kreise K, kleiner als & wird, (X,1 und
Kreismessung von Archimedes 1). Es sei dies das Vieleck II,. Wir haben
also die Beziehungen
Ky;=3—¢ (2)
27
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Summe der Abschnitte zwischen dem Vieleck IT; und dem Kreise K, < g, (3)

Durch Addition von (3) und (2) bekommen wir I, < 3. (4)
Dem Kreise K; umschreiben wir ein dem Vieleck I, dhnliches Viel-
eck, es sei II;. Nach Euklid XII, 1 ist —g'—=%‘i—' (5)

Aus (1) und (5) haben wir g—;=~§L’ wobei 2 > K, ist.
Weil nun IT, > Ky, so ist auch IT, > =, (V,14). Dies ist aber wegen (4)
unmoglich. Derselbe Beweis, dass —Z}ﬁ—::};—’; wobei = > K,, nicht gilt.

Es bleibt also 2 =K.

TEQMETPIA.— I1epi évog Dewpnuarog tiic I'ewperpiog tod Morley-Le-
besque, 976 @. Bagomwovdov®. *Avexowvddn Hxo tol x. Twdvyv. Zovddxy.

Al owreomnal touotduot v yoridv A,B,C roiydvov wwydvros ABC, reuvi-
uevar xadogilovy iabémhevgor tolywyoy.

“Breton yewpetown dmédelis THg mpotdoews atnplopévn elg T EEFig YvwaTd.

1. "Eorw & nlijoss rerpdmievooy ABCDER. Ta roia Cevyn ebdady PA, PC,;
PB, PD; PE, PF é&ovodv wwyov onusiov P ué vas &vave xogvpas elvar év évelel-
Eet, Onhadn elvai ovlvyi] s moos 0o oradegds
evdeias Px, Py.

Tpdypatt ai 8x Tob P &ydpevor Epamrdpevar
elg Tg xwvindg, aitiveg EpdmTovTaL THY TECTAPWY
cddedy mwhevpdv Tob TeTpamhebpou, &woTeloly
gvéderb.

Metabd tév xwvixdy TodTwy ebplorovrar T

Lebyn T@v onpelov

AC BRD B, I
'Eav af yoviaw (PA, PC), (PB, PD) &youv v&g adtag dixotépoug Px, Py, véte ©o
adto 9 loxdy xad Sk Thy yoviav (PE, PF), »ad’ doov Px, Py elvar culuyeis dg

7pog Tie eddelug SxdaTov Tdv dbo (evydv PA, PC; PB, PD.

2. "Estw P & onueiov o Emmédou xal &v tolywvoy ABC. ‘H cuppetouy vig
PA ¢ mpdg t6 Totywvov civon % eddeia AP, ftig petd wiig AC oympatile v od-
v yoviay fv xal f AP oxmpatiler peta g AB.

* TH. VAROPOULOS, Sur un théor2me de la géométrie de Morley-Lebesque.




