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OEQPIA TQN APIOMON.— 'Emi depndrov tivdv g drwoosdiopiotov "Avalv-
oewg”, 970 100 x. Kowveravrivov X. I'eweyuromoviov.

Ty obyypovev Epevvav mpog &nédelty to0 Bewphpatog 106 P. de Fermat,
yopaxtpiCet 10 yeyovée &tt, &v yivetar ypiiotg Aav Eethtypévov pebédwy, anap-
peoua®y éx tijs Bewplag T1dY cwpdtwy xal i Bewpiag @Y WBewddy, altveg Sv elvar
Buvatdy va Omotebdst yvwotal mapk 1@ Fermat, od3apod éppaviletat 1) npospilig
elg 1ov Fermat pébodos tijs &téppavos xx0480u (tij; descente infinie), o’ ¢
nate texpptov dotptley & pabnpxtind ebrog v demonstrationem mirabilem
100 Bewpfpatds tovl. Buvdyopev éx tobtov 8t dyvwatov pdv elvat wéoov mhnoiov
npdc plav mANen &néletfiv 1ol Bewprpato, mhviwg Epws edpioxdpeba mIAD

% CONST. GEORGIKOPOULOS.—Sur quelques questions d’Analyse indéfinie.

' Q¢ yvwotdy, 16 Bedpnpa tod P. de Fermat ebpioxetar &v 1§ Aativing énddost 1@y Siopay-
Telwv aplBpunTxdy, dno Tov TitAov:

Diophanti Alexandrini arithmeticorum libri sex et de numeris multangulis liber unus,
cum commentariis C. G. Bacheti et observationibus D). P. de Fermat, senatoris Tolosani.

‘H Exdooig abty éyéveto émpedely Tod viod tou, v Etet 1670, dhiyov dnA. petd tov Bdvatov
tob Pierre de Fermat, mepilopBovst 3¢ g éx tod tithov Smhodia, mapatnprcsig adtod, edpebei-
gog B¢ anpeudaelg Ent tod mepldwplov WEc mpoyevestépag Exddocwg THic Slopuvision ovyYpaPTc.
‘H 38 oxewxy) mpog T6 év Adyw Bedprpa mapatipnog Eye o¢ EETic:

Cubum autem in duos cubos, aut quadrato-quadratum in duos quadrato-quadratos et
generaliter nullam in infinitum ultra quadratum potestatem in duas ejusdem nominis fas
est dividere; cujus rei demonstrationem mirabilem sane detexi. Hanc marginis exiguitas
non caperet.

‘H EAdewig énapnodc neplBmwpion 8v 1f mpdty Aativind éx3éoet tod AtopdvTov Eatépnoey obtm
v paldnpatieyy émotipny tiic favpactiic amodelfewg tob Fermat, poatafe 8¢ anéy péxpt tod
vbv 1) avalhtrolg elte véag tvog anodeifewg elte mag Eotw nepimtwoeng, xab’ Hjv 16 Bzdpnpe Tod
Fermat f2bvato v’ amnodey0f oparepév. lept t@v npoonabedy todtwyv Aéyer & Bachmann (Das
Fermatproblem): <Edv pidopsy 8v pAéppa Enl t@v dvantdEedv pog, mosner va xovoamhaydiey
Sea Ty repuotiav dvdlwow mvsvuarixijs dpyacias, iy fotolyice 10 medbiyua 0¥ Fermat, ywols
va pldowusy sis Mow. . .. Elvaw Mav aEoonpelwtov St elg Tag mpoonadeiog tavtag 0vdauod magé-
yevae ebxawpla Tis, wia xdy Aaby, woos dpaguoyny tijs uebédov tijs descente infinie, v xprnoipomolst
& Fermat pé iBwutépav otopyd)y xal wmpy 6moiav xavd. peyiovny mibavdrnra 1jxokoblnoey év mooxe-
uéve. “H anédeblc tov & Enpenev Hmo totebtovg Spovg, dv pi) Sopalpévn, va fivatr Bvimg aEofus-
paatog, &ive va ormoilnrar dni dhhwy doydy, dno tas wéyor onfusgor épaguoclsicass.

Mpdypate, dv nal od3év Ixvog dmdpye:, év olg & Fermat xotélime, mepl tij¢ ovyxexpipévng
ropefic tijc amodelEedg Tov, Ev Tobtolg &v émioTod] mpog tov Carcavi dpidel obtog Extevidg mepl
¢ peBddov, v xadel descente infinie npoobitwv: «’Edoxipaca watémy Oépatd e, GTuve
xoltoL TEpLEXOpEVOD dpvnTiked, S&v madovy v& Eppavifovv peytotyv Svoxoiixv, la methode pour y
pratiquer la descende étant tout a fait diverse» uera&d 0t 1@y Ospdrwr rovTwy dvagpéoe sidueny
aspintwow 100 &v Aoy Oswgijuaros. *EE &Adov év onpeudaost 45y &v 1§ mepwply tod dopavieion
Epyov avagépst Eréoay dpapuoyny tis avrijs ueOédov dni dhins sidixijs megintdhoews Tov avrod Oswm-
@NmaTos, pé Ty mEoabiuyy : <Bédw Sdost anédeily Tij¢ mpotdoswg TabTNg, TV dvexdAvda xal 2év
avexdAvda adtiy Yweig dpyddn nal éninovov mpoamdbeiay>.
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paxpay v pebédwy, 3 dv 6 Fermat avexdlvde t)v «Bavpastiy» &nddellv tov.
‘H napoion Epyasia meoywpel npds plav xaxtedbuvety (xabéoov tedrdytotev yve-
pillw pirw Soxtpachelsayv), Ve, nal &’ 8oov avantdocetar évradfa xal ¢’ Eoov
Beher dpelic dvantuy ), Basiletat dxpiBivg éml Tiic dtéppovog x20630v xal Towe éx
00 Adyou todtou edploxetat dyydtepoy t@v anodetxtx@v péowy 100 P. de Fermat.
‘H abyypovog Epeuva dvaywpel yevinidg &nd tiic axolodbov oxédewg:
"Av 1) lobrng:
X" +y* +2°=0 1

TAvpodtar Stk cbomud T axepaiwv X, V, Z i 0, npdtwy mpdg aAdlove xal N

npdtoy >> 2, Exactov tdv abpotopdrwv:
yn + Zl’l’ Zl‘l + xh’ Xl’l + y

O elvar pic n Sovapee dxepalov.
*AXAG

ki
y+z

n

y* + 2" =(y+2)

"Ernedh) 38—0nd ti¢ tebelsag mpoinebéoetc—petald t@v napaybviwy v+ z xal
yn + Zn

= o0Belc Omapyet xowde mapdywy, TANY dvdeyopévng Tod n, cupmepaivetat &t
y+z

1
elte 6 dpifpic y+2, elte 6 oy (y+2) elvar plo n 3dvapg dxepalov xal Spolwg

n gy o1 kn—1 Lol
§¥ £ elte dvustalywe 6 n : i & .
+2 e

n n

+z \
elvor mepoutépw yvwotdy &t Sbvatat va Ex-
Z

‘Q¢ mpde tov mapdyovia

ppachi év i) Svadiny Tetpaydvey poped:
‘L;;‘
L Pl o - B 2

Ev0a Y xai Z dxépoton el axepaiovg dptbpods cuvaptioelg t@v y xal z, i B¢ éml

nhéov 1) tedevtala Enppactg Sdvatat va dvalubi] el¢ mapdyoviag:

e A =
Y+Z\/(—1) ¥ 4 Y~Z\/(—1) R g

2 2
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oluveg elvar axnépator &Ayebpixol &ptbpol tob odpateg 160 axmpatilopévou éx Tob

peyéboug: y
n—1
* \/( i n

*Anpibivg 8V} dvamubis tijs Oewplag tov iSewd®y anéblede xatd mpdToy el 19

ebpeatv poveonpdvioy Statpetétytog év TH copatt TeTY Std n wpdTov > 3.
Avtl tijg cetpdic tdv Onoypewoewy, altveg obtwg Emibadlovtar elg Todg dxe-
patovg &ptBpods x, v xal z, tva winpobtar ¥ oyéotg 1, mpotelvapey plav Ay oet-
payv Omoypewoewy 3 Todg adtods dptBpeds Statumolvreg TV dxblovbBoy axéduy :
’Bav minpobtat 1) oyéoig 1, dnd tag dvwtépw Spiobeicag mpobmobécetg, «f
éxppaoetg:

X2n = yn Zn’ y2n _4pn Xn, 7

elvot mloat THg RopPTs:
P*+pq+¢’
ywele va Eywot Satpétyy Tov 2.

Obtw =. ¥.
X3 Zn:(yn>2 e (Zn)2

*. 6. &. (elvor B8 &g te of Exppdaets adtat loat wpde &AAAag &9’ Soov Ty pol-
tot M) 1), &v 3% elyov Sapétny tév 2 §) 8&v Ba voav of X, y xal z wpdror mwpdg
&Ahovg 9) Btv Ba Toyvey 1) ayéots 1.

*Evtetfev ouvdyetat mepattépw &u af énppdoetg adrat dmotedolvrat &moxlet-
oux@g &nd mpwtovg mapdyovias Tis adtiic poppiis p2+ pq+q2 Tedrte 38 Ba ioydy
xold Sta mdvte &Alov StatpéTny t@V Exppdocwy toltwy. "Apx xal af dxppdoetg:

*—zx, 72'—xy B

x*—yz, y
&notelolytat &moxdeoTin@s &nd mpOTOUE Tapdyovtag tii¢ dvetépw poppiic. Tobt
adtd 3t Suvdpela va elmwpey xal &vapopinds Tpoe Tag ETépag Tpels Exppdoels

)

X2n B ynzn y2n . ann Zzn il Xnyn

5

) ?
x*—yz’ y® —zx z’ —xy

8 dg pwe, ént whbov tijc Hmoy pedoewg TadTNe, loyxet xat 1) Etépa Hmoy péwats 00
n n

%. 6. & éxppdatpor &v 17 Svadixy) poped 2.
Z

ve elvar épolwg dg af

’Ex t0v Onoypedsewy tobtwy Ba mposnaffowuey vé cuvaydywpey cupmepd-
opata Gvtictotya mpog éxelva, duva énetedybyvjoav Std @V anuepoy ypNoLLoTGLOU-
pévey pedédwv.

Bélopey 3¢ dpnealy v ti) mapidoy épyasia elg povyy iy pelétyy t@v pop-



456 IIPAKTIKA THY® AKAAHMIAZS AQHNQN

@y, altveg éntBaidoviar énl tdv X, y xal z Evexa Tij¢ TpdTYC TOV OmoypedTEwY,
SMA. e dvapepopbvg elg tag Exppdoetg 4. Ta dmotedéopata tijg Epedvng Tadtng
Bo elva xdte dvuiatoryely wmpdg tod¢ tOmoug Abel - Legendre, tad¢ &rnoppedoay-

1
Tag éx ¢ Omoypedoews, 8nwg (y+2z) elte — (V+2) x. 6. & ot n Buvaperc.

Of tomar Abel - Legendre elvat ¢ yvwatdyv of dxérovbor:

Mepintwotg I. *Eav oddel¢ tav x, y xal z Stupijrat 3ta n:

u'—ut4u"" u'+u™—u"" —u*4+u"+u""
_—— = —————— U=
2 £ 2 2
Hepintwog I1. *Eav 6 z Statpijtat St ted n:
) e T LN YR u e =yt u
b, —— — Y
2 o 2 2

Tapéyovies i mdoas tas dxegaias muds T@Y u, w, w' dvuatolyoug TUpAS T@Y
X, Y, z ThNpaboag &x radrémros Ty cuvbixny, v Smolay dvetépw Avepépaey,
™V dpopdaxy el t& &Bpolopata y+2z, z+X, X+Y.

Kot dvaroyiay Bétopey xal fpels 1@ épdtnpa: Yrdpyovv énppdacts TV X, y
xal z elg moludvupa p dxepatoug cuvtelestds, Sowv dMmete mapapéipwv u, v,
W..., towdtat 8¢, Hate St ndoas tds dxepaias TLuas TV U, v, W... V& TANEODTHL

éx Tadrornros V) tebeloa bmoypéwatg &Tws:
x* —yz, y* —2zx, 7 — Xy

éxppalwyrat Ond TV popelv p2+pq+q?;

"Eay el 10 dpdpa tolto M &ndvinorg fifledev elobat dpvmtiny, Bo Erapbdvo-
pev évietfev edBdg dpéowg plav omovdaiav mpétacty, 8t SNA. dév elvaw dvvary) 7
Eupoacis T@v x, ¥ xal z &ls molvdvvua ué dxegaiove ocvvredestds, dote gis mdoags
7ds Gxegaias tuas Ty dvelagriitwy magoustowy w. v, w... va mAngovrow 1 oyé-
o 1. Eav avubétwg elg 16 tebdv dpotnpa 1) &rdvinog 7ifedev eloBar Betixy, O&
Empene va avalntiowpey tas dxppdocg TOV X, y xal z elg totadta molvdvupe. O
fjodv Tt dvuiatoryely, O elmopey, npdg tods tnoug Abel-Legendre. Q4 mepwplleto
8t 1) depebiic Epeuva pévov petad @V moAvwvipwy Tehtwv.

AN, tva natasti] capéotepov 10 EpwTnpa, d¢ AdBwpey dn’ v &mAE Ttve
napadeiypata: "Eav A x. §ntn0i va éxppacbdsty of x, y, z xatd Totobtov Tpémov
ele moAuwvupa, Gote 1) Exppaocts:

XYz

vé nabiotatar Tetpdywvay dnepaiov, Exopeyv &péows plav driouatdtny Abay thy EET:
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x=u’+ 2vw
y=v*+ 2wu 6
z=w*+ 2uv
“Ofev
X+y+z=(u+v+wp
"Eay 8¢ (ywbi) 1o adtd avagopide mpde v Exppacty:
X’ —yz+y® —zx +2° — xy
oupbalver, dote al adtal dupibig éxppdoetg 6 T@V X, v xal z va émlbwot xal to0to
10 mpéBAnpa. Suvends pé tag Exppdoetg 6 xablotatar v Exppacis:
X' +y' +72° - 3xyz=(x+y+2z)(x’—yz+y' - zx+2* —xy). 7
TeTpdywvoy dxepalov, 3tk mhoag Tas dxepaiag Ttpag @Y u, v, w, Ton wpdg
(U + v+ w0 —vw + vV —wu + w? --uv)’=(v’ + v’ + w’ — Juvw)?.
‘H adti) Exgppaoctg:
x+y*+7° — 3xyz
rabiotatar doadtwe teTpdywvoy dxepalov dv tebdf):
x=u’—vw
y=v?—wu 3

z=w" —uv
"AXra téte:
X+y+z=u0—vw+ v —wu+w’—uv
xal
X' —yz+y' —zx+ 2" —xy=(u+ v+ w)’ (0 - vw + v’ —wu + w’ —uv).

“Ofev xal mdAwy:
X'+ y’ 42— 3xyz=(u® + v’ + w’ — Juvw)’.
“Opoix mapadelypate 0& 7Buvapeda va &vaypddwpey moddd, dv xat &yt nAéoy

TooalTNg &nAdtytoc. Aty mapédxet Spwg vé Gvapépwpey Eviadba adtiy v Adoty
TV mubayopelwy tptydvewy, xab’ Vv, fva:
X2 us y2
®xataot]) éx TadtétyTog tédetov TeTpdywvOY, dpxel va Béowpev:
x=2uv
y=u’—v%
, bte
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X2+y2=(112+v2)2.
éniong 8¢ xal thy &nédeltv 100 Euler 8ia 16 fedpnpa 100 Fermat elg v mepl-
ntwow: n==23. Zntdv mpdypatt 6 pabnpatinde odtog va Exppdon elc x06ov TV
Exppacty:
X3—y3
X +xy+y’= -

X

gdploxer Bt To X xnal y modv@vupa, dtve 0% 7Suvdpeba va dvaypddopev xal

g EE7jg 2:

3
x=(u+#)— —(uv? + vw® + wu?®)
)
y=w —(v’v + v’w + w'u)
80ey :
. 2_<u2—vw+vg—wu—i-w2--uv>3.
= y y P 3

AxpiBig B¢ M) Totadtn Exppacts @Y X xal y tév Bonbel xatémey el plav Bav-
paotly éviwg descente infinie, 3tét € adtijc cuvdyet &tt Sov:

x—y=— (a—v)(v—w)(w—1)

80ev oupmepaiver 81t Exastog @Y mapaybviwy (U—v), (V—w), (W—u) 0& elvat Spod

peta tad (x—y) x06og dxepalov xal cuvende &nd v oyéotv:

x5 _y8= 78 pOaver elg v Spolav ayéatv:
a% —bé—c8
&0 al=(u—v), b*= —(v—w), c’=(w—u)

onA. a, b xal ¢ moAd pxpbrepet @Y X, y xal z.

BMémopey Aowmdy elg to mapadelypata tabta midg elvar moAldxtg Suvatdv va
Exppdowpey T& X, y, Z ®at& Toledtov Tpémov el moluwvupa nE dxepaloug cuvte-
Aeotdg, Bote pla plbpyuny) Onoypéwatg Embailopéyy elg tadta Stk Tvog &hyebpt-
x7jc &Elowoewg, v& TANpoltal éx Tadtédtntog Sta maAv chotnpa dxepalwy TRBOY TdY
dvebaptNTov Tapapétpwy.

"AXha mply @Odowpey elg Ty perétny Tod tebévtog Epwrtipatog, d¢ &etdow-
pev Ev &Alo 8uatov mapddetypa, edptaxdpeveoy elg peydiny cuvdpelay npdg adté. "Ag

2 Eig todg tmovg tod Buler Hmdpxovy 3do mapdpetpor. lpdypatt td X xai y dbvavior vé
éxgppachdoL cuvaptiost Svo dxcpaiwy napapétpwv. Ak ¢ eloaywydis Te®y napapétpwy Enelyti-
gapev GuppeTpLxwTépay Exppacty T®Y TV,
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dvalntiowpey St te 1, my n, 1, s, t towbrtoc éxppdoetg elg molvdvopa pd dxe-
pafoug cuvteleotde, Hote vé énainbedwyvtat éx tadtotyrog af ayéoetg:
I —4mn= —3r*
m*—4nl = — 3¢* 9
n®—4lm = — 3t
Tag oxéoec tadtag avaypdpopey xat o €7 :
I* + 3r’=4mn
m?® + 3s*=4nl 10
n?® + 3t?=4Ilm
’Anadeipovteg 82 St& Statpéoewg toysy dmdpyovia petald t@®v 1, m, n xotvéy
napdyovia (BnA. Exppasiv tve ToAvwvdpou pé dxepaloug cuvieleatde, Statpedoay
¢x tadtétog tag Sngppdoetg el molvwvupa TV 1, m, n), cuvdyopev éx TOV oxé-

cewv toltwy 10 &1t Exdoty) t@v éxppdoewv: m, n, 1 3éov v elvar tod tomou:

. (p2 + 3q2) 11
“Ofeyv tebeiobw:
lz% (ul“+ 3x1‘")
m= : (vl2 o 3y12) 12

S 2 2
n=_ (w, + 3z, )
Bav épwg todto cupbaivy, al oxéoeg 9 8&v Oa émadnfedbwviat éx tadTédentog
elpy) ele 800 pévav meptmTOGELS:

I. "Av:
1 _SY1Z| s Va 4V W
— __,,,,;,2~_, = m—
3z,x, — w,u X, W, +z,u
m= 1 12 1551 e 1 12 11 ]Za
e 331}’1 —u,v t _ny + X,V
R D
II. "Av:
i 3y12, + v, W, r—ZlVl — VW
- 2 - 2
= 3z,x, + v, - X,W, — Z,V,
2 2

3%y, + UV
N————— T t=r"—
2 2
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“Ofev ouvayetat &t 9)

Il
—3(x,°—2y,2z,)=1u,"+ 2v,w,
— 3(y," — 22,%,) =V, + 2wyn, 13
—3(z," — 2x,y,)=w," + 2u,v,
7 1L

—3(x,°— 2y,z,)=nu,’ — 2v,w,
—3(y,* — 22,%x,)=v," — 2w, 14

- 3(z — 2x,y,)=w," — 2u,v,.

"EvBa ndvta ta dvaypapbpeva cbpboda maptotdot nolud)vbp.a pe dxepaloug
GUVTEAEGTAS.

Ex t@v 800 3¢ toltwy mepintdoewyv mpémet va &noxAelowpev Thv Sevtépav.
Mpdypate af oxéoetg 14 Stv elvar EmadyBedotpor ouyypbvwg Sta Xy, yy, 2, &’ &vig
xal Uy, vy, Wy &9’ Etépov dxepaiovg. At &v m. x. fiflede tebf) u—2v,w,=a,
v 2 —2wuy=Db, w,2—2u,v, =c xal éneAdopev ¢ wpog Uy, v;, Wy, 0& edplonopey
TpodNhwg Tag adtas dxptBide Tipde, olag xal Sta Xy, yy, z; ToAdamhactaopévas Spwg
ént )/ 3. Hapapéver Aoy pévy 1 mepintwog 13 o¢ Suvaty 3. ‘H tadtomolnarg
@V oyéoewv 9 onpalver Tadtomoinoy xal t@v oxéoewy 13, el d¢ dppavioviar O
Xy, Yy 2y % 6. & molvdvopa TtV adtdv mapapétpwyv. "AAN elvat edanddeintoy —
npondmtet éx t@y axéoewy 12— &n Bt tag adtag Tpdke THY mapapétpwyv af Tipal,
to¢ Omolag Aapbivouv t& 1, m, n, r, s, t &p’ &vég xal ta X, yy, Z;, Uy, Vi, Wy
&’ Etépov elvar Bwapbpov tdEewg. Al dedtepar elvar xatd moAd puxpdrepat
OV TEWTWY. '

Tovro dnoredei xdbodoy meos wixgotépas dxepaias Tiuds.

Yoplotatar 8y todtaig pla &MY Mav aEonpeiwtog axéowg petald thy poppdy
13 ot 9.

9 Big v mepintway 14 8& éAapbhvopey
I=i? + 3% H=0=m=n

PAAAG puotnd TobTo AT dpXTig dmoxAeletal. Ok Enpene Bebuiwg vo sEetachi dndpn xal v mepintw-
oug, %l Ty plo éx Tdv oyéoewy 13 fifzde ouvdvaabi] mpog Tig &AAag 8Vo Ex T@v oxéoewv 14 §)
TavamaAy. TAAR’ elvae TpddnAoy St 3 GmAdje dAAayTig anpelov &vég &x tdV U, Vv, W, Buvipebo
v mepinTwaly TadTny V& Gvaydywpev eig Ty 13 # v 14,
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Obtw; &v Béowpey:

1
x=——|l+m+n
s 1)
1 '_<m+n 1\) O it
e (=l -l g
1 l <m+n > _m—n}
== o —_ -—-1 e ol M
V=3 2
u=r+s+t
s+t s—t
i | e o i W
v <2 r) G153 5
s+t s—t
w=—<——2——r>_l/_5 o
Mpoxdmrer 8¢ émddoewg ¢ mpde I, m, n, 1, s, t:
= ——— X+ +z]
1/_—3[ -
y+7 = z}
—V —
l/—_s[ )
b
——x +l/—sw—]
= .
r= 1 Fu v+w'
== 3 1
1 vV+w V—W
- B LIRS N
S 5 ( 5 u> /=3 B)
1 V4w Vi W
t= 3 —( 5 —u)+l/—d 9

461

15

16

J

* Ex t®v tinwy petaoynuoatioped 15 xal 16 mpoxdntovow apéowe al ndtwh. oxésetlg :

-3V =38 xyz=13+m®+n3—3lmn
uvw=—r3 + s+ t3 — 3rst
+3 )/ =38 lmn=x%+y%+2%—3xyz

27, rst=u3+ v® + w3 — 3uvw

32
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Eav 3t Emetta el todg tOmovg 9 Oéowpev &v tf) Béoet v |, m, n, 1, s, t TUpag
éxnppalopévac éx 1@y oyéoewv 16 Ba AdBuwpev drapadddxtoug tég lobtntag 13, mou
pévov vtl x, 0o Exwpey X, &vil yy, ¥ %. 6. & Kot dvuiotpbpwe: "Av elg Todg tdmoug
13 Béowpey &vtl T@v Xy, yy, 2 %. 6. & éxppdoetg ®¢ af Sidbpevar &x @Y 15 S
X, V, z, 1, v, W, @pldvopev éx t@v tnwv 13 el¢ tdmoug &napdAlaxta tod¢ adTolg
npde 100¢ 9. THv mapatipnoy tadtyy cupniypdver xal v EE7g oxédig: “Ocdxig 1, m,
n, r, s, t elvae &pibpol dxépatot (SMA. &vtiotoryolvreg elg drepalag Tipdg TV Tapa-
pétpwy) of X, v, z, u, v, w, of éx t@v oyécewv 15 dplépevat, S&v Ba elvar mwAéoy
dxépator xal GvtoTpdpws: bodwig of X, y, z, u, v, w elvar &xépatot, &xépator Stv
Ba elvar of éx @Y oyfoewv 16 bplépever ) m. n; s, t. “Otav Bpwg &v éx @Y
guoTpdtwy tedTwy T Y. I, m, n, r, s t Aneli) pé dxepalug tipde, & dvtiotoryov
sdotnue X, y, z, u, v, w Exet &va Evieddg dpiopévov éx t@v oyéoewyv 15 elte 16
tonoy ovppetplog, &vijnov elg 10 odpa to oympatlépevoy éx tod peyéboug y/ —3.

Al mapatnproetg adtat xpnotpedovy Bta thy mepattépw avdmtuby g pedé-
Sov. Ebpopev 19 vt péypt 1008 &t 1) loyde t@v oxéoewv 9 mpoiinebéter Ty loydv
0y 13 elg moAvwvupe @Y adtdv Tapapétpwy pt dxrepaloug cuvteAeatds, Totadta 58
tote St T adTRG Gxepalog Tiuke TOV Tapapétowy Vo TpoxrdnTwot Tipal dxépatat
OV X, Vi 21y Uy, Vi, Wy %ate ToAD mxpdtepan t@v 1, m, n, 1, s, t. did 7@y timwy

Suws 15, dx t@v oyéoewv 13 @bOdvouey eic tas oyéoeis :

12 —4mmn,= - 3r2
m”—4n,l,=— 3s? 17
n’—4lm,=- 3t}

&vba: 1;, my, ny, 1y, s, t; doduuergor dxpodoeis tob Tmov 16, tiic adtijs 1dEewg
npdg TdG Xy, Yy Zpy Up, Vi, Wy @O Tpdg v &nélutov Ty, TAAN &md t@v looti)-
twv 17 Buvdpeba va xatérbwpey xab’ Spotov &xpibis tpémov mpde ¢ lobTNTag:
— 3(x,* — 2y,z,)=u," + 2v,w,
— 3(ys’ — 22,%,)=V,* + W,u, 18
- 3(z5® — 2%,y,)=Ww,’ + 2u,v,
&ha x5, vy, 7y, Uy, vy, W, (dobppetpor) Exppdoetg 100 tOmov 15, dibn modyuart
uévoy i) mooinéBeois 18 xabior@ dvvaryy iy &x radrdinros nljowow 1@ oyéoewy
17. kv 3¢ éx tdv oxéoewy 18 Buvdpeba Bk pids dviinatactdaews 100 tHmov 15

ve. ENBwpey el v obotnpa:
L? - 4mgn, = — 3r,;®

m? —4n,l,= 3s? 19

1,? — 4],m, == — 3t,?
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&0 1,, m,, n,, 1y, Sy, t, WOAVDYVLPA T@Y adT@Y Tapapétpwy ué dxegaiove TOPX
nAéov ouvieleotds, Aapbdvovia Bt& Ta¢ adTie TiHAG TV TapapéTewy, TUPAE TOAD
pexpotépag (vata tpelg tdketg) v 1, my n, r, s, t.

“Qote 1) dvalijois @y molvwvduwy, eis & déov va Expoasbidow oi I, m, n,
7, S, ¢, va vadronofjran 1) oyéoic 9 uds pépel gic Slovév véa molvdvvua T@Y adr@dy
napauétowy tadronmootvra Eviedds ouoiac oyboers ws 1§ 9 alla mgoslaubdvorra
Ohovey puxgotéoas tiuds Gno tavra, dw Tas adTds TLUAS TV TAQAUETOWY.

‘H oetpa abtn t@v culdoyiopdv géper tév tomov tiic «atéppoveg xabédou».
Ade Buvdpebo dvtiotpdpws xal v' avEABwpey Ty xAlpaxa. Td 8vre: *Eav elyopey
&v shotpa dxepalwv TR@Y X, ¥, z, u, v, w énalnbedov tag iodtntag 13, B MBuvd-
peba B¢ &mAfic dyypapilc ThV Ttpdv tedtwy elg Todg tOmoug 12a xal 12 v pbhdow-
pev el v céctﬁpa dxepalwy wp®dy 1, m, n, r, s, t énadnfedov v oyéov 9. At 100
petaoxmpatioped 16 82 MSuvdpeda xaténiy va éniotpédwpey elg &v cdotypa loot)-
Ty tel tomov 13 pé dovppétpoug—xal 87 douppétpoug ted THmOL 15—TLpds TV
X, Y, z, U, v, W, éx 100 énolov maAty va ghdswpey Bt& 1@V &vuixatactdoewy 12a
xal 12 elg &v véov obotypa 1, m, n, 1, s, t, Tpdy dovppétpwy (160 tHmov 16), na-
Anbedov thy oxéatv 9. 'Ex tobtou xatémyv v& mpoywpowpey 3td TV &VTIRATACTE-
cewy 16 eig &v ohotnpa dregaiwy mhéoy TIPAY X, ¥, z, U, V, W xal xatémy St TOV
twnwy 12a xal 12 elg &v odotnpa dxrepalwy doadtwg Tipdy, |, m, n,r, s, t (Todd peya-
Autépwy t@v &oyixdv) Eradnbedov tag lsdtntag 9. Svvends éx dobévios ovoruaros
axepaiwy dvvdueba va oynuariowuey uiav 7 dregov dviovoay otijAny dvallaé dovu-
uérowv xai dxsgalwy overyudrawy i, m, n, 7, s, t, énalyOevévrawy tas lodryras 9. B
gpBdvopey 8¢ obtw elg drelgpovs Adoetg 100 ouvotpates 9, Byt BéBata xab’ 8v tpbrov
gCnrodpey &pyx@e, 3nA. St Todvwvipwy pE mapapétpov; U, v, w. .., Gate elg nay
obotnpa dxepalwy TpdYV TV Tapapétpwy v &vtistory &va pla Aotg teb cuoty-
patog 9, GAda B¢ évég &Stadelmtwe xal xab’ dptopévev tpbmov edpuvopévon ToAVwW-
vhpou, mapéyovtog 3’ Ev Mptopévoy éx TAY TpoTépwy sdaTNPA TIU®Y X, Y, Z, U, V, W

&refpoug Moetc a0 oustipatos 9.5

2 Py maparolovbnaty Tiig dvédov tabtyg edyepalvonoly al dxéAovlor AyTIRATASTASELG.

1i —l'i =a.i li +I‘l=(1i
1 m; —s;=bh, m;+5;=;

1li " ti =Ci 11i + ti :Yi
nal

x; — ;=f1; X; +0;=@;
IT Y= i—=8i Vit == Vi A

Zi— w0 z; + W=,
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A& Suvdpeda thpa v’ dnodelfwpey xaft mhéoy: b A T8 cbotnpx 9 dév
elvaw iy dmdexundy Moswy elg dxegalovs douduovs, ndyy dv:

L= n=r=s %

Tebelcbw vdV:

@i -1 :i&(af ~ byc;) fi= ( ~Bivi)
i 14 i 1‘(b2' - Ciai) gm:;(ﬁa Yiai>
Py = (e} — a;b;) = (v8 - o)

nol
a;_,=-(gh; + g + 1:hy) oy = (Vs + g + %:hs)
] b;_ %(h f; + by + Pify) Bi :;(‘PicPi + lyp; + Pif;)
L= %(flg, + i + 9igs) Y- :%((-piXi + s + igs)

Bélopey éxsu.
avti pév Ty oyxéoewy 9 thg EETC:

fi—l AP =
R (=
b +Y =
avtl 38 t@v oxéoswv 13 tig &ETj¢:
1 /g9

&g+ 0= (ff + £ + (Pﬁ)

by + Bii== (8 + gt + 1) 134
Cio + Yiea =7 (b} + hap + ¥3)

Eay 0 ovotnud Tt Tiudy axsoaloy:
a,'b;, ', @, B,

radromolj Tas oyéoews : 9a, Oa fmagxn &repoy oloTyua TudY, doaltws dxspaiwy, 6pildusvoy s

(aiai + by + Bici)
(0:f; + oy + via;) 9.
(CiYi + aiBi = aibi)

1
2
1
2
1
2

axolovbws :
I ai_2=% ‘ (b2 —ca;)(c — aby)+(b2 — ca)(vi — o, Bi)+ (B — vion)(ci —aiby)

%. 6. &. (8t ovvdvacuod 1@y 1la xai la) radromowiv doadtws Tas adras oyéosis 9a.” Fav 6 adlw

aYornud T TIU@Y axspaiwy
£y o Iy @y iy P

5 o . - Vo , s g s , o e ero
radromou] tae ayéosis 13a, Oa vmdoyy xai ftegov cbornua énlons dreoainy Tipudy 6oilduevor s &7 :

-
I, o = [(giha + g + Xihi)2 = (hifi + hyp; + Wifi)(figi +f + CPagi)]
%. 6. &. (S ovvdvacuod @y la xal 11a) radromowody énlons tas udras oyéosis 13a.

Oi vhmor b xal 11b 8idovor wiav Babuida vijs dviobons meods peyalvrégas dxspaias Tiuds, Tov-
romotovoas tas avras oyéoss 9a sire 13a §)—dEnep ravro— 9 sirs 13.

Metafd 1@y Avotépw tOmwY mapéXovy idaitepov Towg évitapépov of timot 9a xal 13a. A. .
TpoxbmTeL Ex TV 9a:

Pzl 4y 422, - 3% YioiZig)=(al+bi+ci—3a;bic;) (a"‘i+ﬁ?+y§a3aiﬁiyi)
5. & (np8X. mpdg todg TOmovg ovp. 4.)
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T dvu ai axéoerg 10 dmbdilovy el tadg |, m, n (petd v dnadowpiy Tuydy

Omapybviwy petald Twv xotvdy mapaydviwy) THY poppiy:

(o)
&vba p nal q dxépator dolbuol, TNy &v B0o € adt@v—m. ¥. m xal n—Eywot xot-
vév twva mapdyovia — Eotw k— pi) dvirovta elg v avetépw popphy. "AAN &y
t00t0 cupbaivy, & mapaywy k B Statpd], d¢ yvwatdy, xal tov 12 xal tov 3r2 Avvd-
peba Gpa va dmodeldwpey adtév petald 1d@v 1, m xal n. Metd 88 v anadotgiy
0o 2ExxoAouboly cdtv Tittov Optotdpevar af oyéoelg 9, ndyy &v [—m—n, Sre xara-
Mjyovow adrar els oreipay tadroloyiav. *Ep’ oev Aowmdy of dpifpet I, m xal n—
nAly tijc EEatpéoews tadtnc— énppaloviar &v 1) poped

(e a0)
ol tomot 12a dmbdAloviar doadtws Bta tede 1, m, n xal xat’ dxolovbiay 1 adtd
toydet xat ¢ mple tod¢ tomoug 13. “Apa épekfic M ndlodog elvar dvayraotxy
8¢ anepatoug &piBpods t00 odpatos |/ —3 (dv &Adatg Abyorg of &v 1§ onpetdoet H)
tonet I b xal II b elvar povoonudvrws évtistpentol). Anaxieletar 3¢ xal tod7To:
Na ¢Bdcwpev xatepybpever elg choTnpue TG :
l;, my, mgy 1y sty

iy iy

8’ 8 fjfedev loydet 1) oyéaig

L=t =m0 et == =1,

xaftor etyopev dvaywpioet and Etepov obotnpa, el & dpola Tig oyéolg Btv Tibekev
loybet. (Of tomot I'b 1i)g onpewdoens 5 SBdaxovy t@ dvtt &t M towwdty oyéalg
npobnobéter Ty
1i42 =100 o == E= et :Si~2)'

Suvenidg ¥ xdBodog Bdvatar &v mdoer megunrddoe vé ouvextoB] péypt o0 dtémou
ovpmepdopatos §tt Ba Tjto Buvatdv va edpebdat dxdoaior &pibpol 1, m, n x. 4. &.
Joovdmote pinpot nal ) &vdeyopéveg, wixgdregor g povddes.

‘Yrolelnetat Twpa v& &modelfwpey v cuvdpetay 160 dvmtépn mapadelypatog
mpog 1 an’ dpyTs tehév dpdTnpe.

"Epybpeba E0ev elg v &Eétacty t00 épbotvpatos TodTou :

Yrobéowpev &ut dmdpyovv tpla molvwvupea ay, by, ¢ pé dxepalovg quvtede-
otdg, Eyovia thy BdtTa 4 BMA. t00 va elvar Suvatéy af éxppdaoetg:

a’—be, b?-ca, c¢’—ab, 20

va meptBAnfdot 3t amhijc éxnteréoews dAyebpixdy mpdEewy Ty popeNv: p*+pq+q?,
&b p xal q modudvupa pé Grepalovg cuviedeatdg OV adTdY Tapapétpwy,
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OBt tebeicbo :
a’—b,e=p’ +p, q - q.°
b —ca,=p "+ 919 +q'¢’ a1
¢’ —ab,=p"*+p",q"1 +q"/
Ba 7VSuvdpeba Epwg va dxppdowpey & ay, by, ¢ &9’ Evdg xal e’ Etépov ta
p xal q &g &Evg:

a, + 3,y + a,z=0 P1 + Psy +psz=0
b, + b,y +b;z=0 Qi + qsy +s2=0 22
¢, + ¢y + ¢z =0 %. 6. &.

Evba y wal z 300 otabepal axépator dpifpol mpdtor mpl¢ &AMfiovg. ‘H totadry
Exppaats @V a,, by, ¢; nal py, q, %. 6. & elvar émiretpapévy, bt ndEowt yevinde
af dxépator wpal, tag émolag elvar Suvatdy va AdBwav af éxppdaet a;, by, ¢,
mapéyovra: pé Tl dvewtépw TOTOUE Ypoppmxed petacyypatioped, dpxel xaTaAdn-
Awg va Exdey@ot T a,, by, ¢y, ay, by, C3 Py Ps %. 6. & Ev &A\lotg Adyotg Bewpod-
pev &vtl t@v ay, by, ¢, pi, Qi %. 6. & t& ay, by, ¢, Py Pay P oy Qo Qo Qs el
ag, by, c3 %. 6. & ¢ moAvdvupa pE dxepalovg cuvtedeotig TOY TapaptTpwy Uy, V,,
Wy ... %al Ugy Vg, Wy ..., towdte 88 @ote td: ay, by, ¢, %. 6. & v& Aapbavwoty dia
T&v adoTpe TRdV TOV Tapapétpwy TodTwY, TURAs dxepalag Tadtomotchong ndvTote
t&g oyéaetg 21.

By tobtorg of ypappuixel petaosympattopsl 22 émitpémovy vi pépwpev Tdc
éxppdaetg 21 el ToV yevindy timov Svaldtu®y popp@®y :

Ax® + Byz + Cz?

T &vte Aapbvopev:

a,” —b,c;=(a; — b,c,)y* + (—bycs + 23,35 — bye,)yz + (35" —bycy)z* 23
xal Spolwg Sid:

b2 —c,a, %al ¢ —a,b,
nol &’ Etépou:

P’ + P + 9y
= (Pe’+P:P2+02")y*+(—2PePs+Pels+qePs—2qqs) yZ+(Ps*+PsQs+qs”) 24
%ol Spolwg Sid :
Pi+pQ +4q, P+ p g+ 4"
“Ofev af labteg 21 pé tag avuxatactdoeg 23 xal 24 éxppdfoval B¢ tad-

tétnreg, elg T Exatépwlev pédn tdv dmolwv dmdpyouv molvdvupa pi dxepafoug
GUVTEAEOTAG T@Y Uy, Vy, Wy . . %ol Ug, Vg, Wy ... % 6. &
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*Evtetfev 8¢ mgoxndnrer &t al Staxpivovoar Ty énppdocwy 23 xal 24 0 cup-
mintouy éx TadtéTYTOC, NTOL GV :
1, =Dbye; — Bsey, m,=—cya; —;8,, 0,=ah,— bya, 25
nol

T, = PaQs — PsGs, S =P2qs—P'sqs, t; =P"+q"s— P"sq":

B4 tadtomotobvtar al oyéaeis:

J2—4mmn,——3r?
m? —4nl = -3s? 26
n’—4lm = - 3t?

tva tox0y 7 Swetunwlelon v 21 cuvinxry.

Ebpopev év toltorg &1t molvwvupa pé dxepaiovg cuviedestag tadtomololvTo
td¢ oxéoetg 26 B&v dndpyeuy, mAYy Av |;=m,=n,=r,=s,=t;. Ei¢ v tedevtaiay
tadnv meplntwoy 1) “Taxwbiavy) 6pilcvon 100 petacympatioped 22:

4, 4y 43
b, b, by | =a,l,+bm,+cn,=0 20
¢ G G
amlomotettat elg v ayéoty:
a,+b,+¢,=0

*Evtetfev ouvayopev — Bétovteg vl tdv ay, by, ¢ & X, y, z— 8t d&v elvar
Suvatdy va loxdy W &oytwd) lobtng 1 (1) lobdtng to0 Fermat) 8tk x, y, z molu@vupe
ne dxepalovg guvtelestdg, TANY &v Bid Tag adTdS TpGs TV Tapapétpwy Exwpeyv
ouyypdveg:

X+ y+2z=0 xal X" +y" +2"=0
gnep Epuwg elvat mpodNiwg &tomov.

Auvvapeba vov va oupmepdvopey:

Eféoapev 3ta 16 Oewpnpa 100 Fermat piav Bdotv pedvyg, Stdgpopev Exelvyg,
Tittg ouvnBwg dxodoubeitar. "ECntioapey Spog vi nwvnbopey énl mdg mapaiinlov
6%00. "Ev 17 év yprnoer pebody tifetar d¢ mpdty Omoxpéwotg TV X, ¥ %al z, 1)
éxppalopévy éx t@v tonwy Abel - Legendre. *Avelntioapey plav dvdloyov Exppo-
o @Y X. ¥ %l z, énl 1) Bdoet dvtiotoiyov Omoypedoews xal toradTyy Onoypéw-
otv ExdBopev Tiv 4. AN ebpopev &u dvtiotoryog Exgppacig Stk T& X, y xal z
S&v Omdpyet.

JAMNG B8y elvae Tolto & pévov Buvdpevev va mpoéddy cupmépaspa. O ro
éviiagpépov va éetaali) mepattépw xata méoov 1) mApworg Ty oxéaewy 26 elg dxe-
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palovg dpBuods Otv elvaw towe % dvayxala ovvOixy, iva Sy whéoy o molvdrvua,
aAl’ oi aofuoi:
x?*—yz, y?—zx, z?*—Xxy /
xaraot@ow éxpodouol 8v 16 THmQ :
2 2 6
p*+pq+q*

6 Al ayéaetg 26 3mhodoty STt &v 1§ meptmrTdoet TabTy) elvor mEVToTE SUVATOY Vi edpef@or peTald

TV SVadudy poppdyv, TAYV ATOPpeoVI®Y L&k YEo. NETATYNULATIONOD En TAY:
X' —yz, y' --zx, 7°—Xy
o’ €vog nal Exelveyy, altiveg dnoppéovaty dpolwg Ex T®OY :

P’+pq+q® = & &

Totadtal Tiveg, HoTe v& cupminTwat Tpog GAANARG dvTiatolymwg ol Swrpivousot adTdV.

Sovapdg Svvdpeto vi dixtomwanpey xal v €E7¢ mpdtaoty, edyepdg &x TOV AVOTEPW GAmo-
BeLUVVONEVNY

*Eav petafd tdv dxepainy dpdpdy:

ay, by, €, 25 by &, 2y by,
deplotatar
I 4 oxéorg 27 wod
II ’Avtictou ol évvéa oyéasig Tod tbmov 21.,
petaEd t@v Ehagadvwy dplfovo®y :
l, my, ny, 1y, my,my, 1, my, m,

tii¢ 27 0& loybmoy &vayralwg:

1 4) oxéarg
Iy g Iy
1, nyy, my | =0
g, B B,

%ol

IT gvziotou ot dvvén ayéoelg Tod timon 26.

‘H npéractg abty dmodenviel petald &Alov %ol todio:

*Edy :
e
b b, b ="
G & G

elvo &dbvatoy va emadyfevddor 3. axrepalwy GplBpdy ol oxéosig :
al + b 4 cM1=0
ay? + b3 +cgr=0
aga i b;’s It 05’3:0

&0a, n, 1, 0, npdror > 2.
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>

(3¢’ 8oov mpos Tovrows dbvaraw va Ayplf 6% Syw xal 1o edamddextov Toiro bt xal
oi dptBuoi -

v24yz+2z% z2?4zx4X% X?+xy+y?
dugotior Tov X —y"z® (elte y* —z'X", eire z?—x"y") dav X"+y"+z"=0 (»
modTOS ; 2)).

Eav 1 elnacto abtn fifekev dnodety 0y dxpibic, 0& éonpatve telito Ty mhipen
&nédetkv 100 Bewppatos 100 Fermat, Suét 1o &remov ti)g ouyypévov tadtomot-
GEWG TMOV:

x+y+2z=0 =xal x"+y"42"=0
0& dvepépeto Byt anddg elg modvdvvua &Ahe %ol elg tobg dolbuods X, y xal z.

AN €4y ) elxaocla altn B&v fj0edev drodety 67 dnptbic, B&v mpémet va mapi-
Swpev &t 16 yevépevoy Bijna 3&v dvtiotory et mpdypatt elpd) Tpdg T& TpdTav Bijpa T
ouyypbvov épedvyg, SnA. todg tomoug Abel - Legendre. “Ymoleimetat xatémiy %)
omoudy) i oelpds TV Tpotdoewy, altves 0& mpoxddwaty éx tij Omoypedaewg T@Y:

X2n_ nZn
s Y *. 6. &
X~ V7Z
Snwg TEpEYwot mapdyovtag &moxAstotide TVic oppiic P2+ pq+ q? Evd cvyypbveg
énppaloviat év 1) Suadiny) poped) 2. Kal nddwv ) &réppwyv xdbodog BX Bonbiioy elg
Ty STOTWGY TV TPOTASEWY TOHTWV.

"Eay 3t& tijg mapodone perétyc &3eiyfn Ond v Eveiav tadtyy 7 yenotpding
tic mpotewopévne peBbdon, Shvapar v Oewpiow EmitevyBévra Ttdv Bv mpoeBépyy
ot adtijg onomoy.

RESUME

Les recherches actuelles sur le dernier théoréme de P. de Fermat se
caractérisent par le fait que malgré Papplication des procédés mathémati-
ques trés evolués et extrémement compliqués, elles ne font ancun usage de
la methode de la descente infinie, sur laquelle, selon toute probabilité, Fer-
mat s'est basé pour la demonstration de son theoréme. Le but de ce travail
est, pour ainsi dire, de retablir cette méthode:

Dans le cas x"+y"+2z*=0 (x, y, z premiers entre eux, :/ 0, et n nombre

premier >>2) on a:
n wo y'+2'
X'=—(y"+2")=-(y+2) =
o ) (v +2) Ytz

Une telle décomposition de x" en facteurs nous ammeéne tout d’abord
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aux formules de Abel-Legendre et & 'étude dela divisibilité de expression:
y et
y+z

, une expression, qu'on peut porter sous la forme:

N1

%<Y2—~ (— 1)_2A11. Z2>

Au lieu de cette methode, nons nous basons surla décomposition suivante:

X2n _ y“y"
(yn)2 L ynzn S (Zn)z=X2n - ynzn=x2 — yZ =
x_yz
Nous en concluons que
X’ - yz, y* — zx, 2* — xy
ainsi que
X2n e ynzn y2ﬂ___ lexﬂ ZZn xnyn
x*-yz y?—zx 7' —Xxy

s'expriment sous la forme p?+pq+q? tout en prenant en considération
que ces trois derniéres expressions appartiennent aussi a la forme binaire
quadratique:

1

4<Y2 (-1 n z)

Nons nous bornons d’abord a chercher des expressions générales de:
X’ - yz, y* —zx, z* — Xy.

en polynémes a coefficients entiers, de sorte que pour toutes les valeurs des
parametres, obligation des x?—yz e.c.t, exposée ci-dessus, soit remplie
par identité. Nous trouvons que cette condition correspond a la possibilité
de la verification du systéme suivant:

2 —4mn= — 3r?

m’—4nl=—3s* (9 du texte grec)
n’—4lm= — 3t%

par I, m. n, 1, s, t, polynomes des mémes paramétres et a coefficients entiers.

Mais la recherche des solutions de ce systéme nous conduit a une des-
cente infinie trés interessante. Une telle solution n’existe en effet qu'a
la condition qu'un systéme d’equations (13, du texte grec.) soit identifié
par des valeurs entiéres x;, yy, z, 4y, v,, w, inferieures a1, m, n, r, s t
(comme on le voit dans les équations 12) Mais, ce qui rend cette descente

1 On sait de méme que dans le cas x"4y"42z7—0 les expressions:
ytyz+tzt, z'tzx4x’, x'4xy4y?

sont des diviseurs de x™ —ynzn e, c, t.
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plus importante, est que par les substitutions 15 ou 16 (du texte grec) on
arrive des équations 13 aux équations initiales 9 (dans lesquelles 1, m,, n,,
r,, 8, t; deviennent irrationnels, (du corps formé par J/—3) mais d’une forme
bien precisée par les équations 15 et 16), ce qui nous permet de continuer
la descente vers des valeurs encore plus petites X,, Vs, Zy, Uy, V5, W,. Par les
mémes substitutions 15 ou 16 on revient ensuite & un systéme de valeurs
rationelles 1,, m,, n,, r,, s,, t,, identifiant le systéme 9. Mais ces valeurs
sont évidemment de beauconp plus inferieurs aux 1, m, n, r, s, t, par les
quelles nous avons commencé.

Il est impossible de développer cette descente dans le seul cas que
l=m=n=r=s=r. Mais nous prouvons que cette exception correspond a
Iéquation x+y+z=0, la quelle evidemment ne peut pas étre verifiée par
les mémes valeurs x, y, z qui verifient x"+y"+z"=0.

Nous démontrons ensuite que les équations 9 n’admettent pas des solu-
tions, méme en nombres entiers (excepté au cas, ot l=m=n=r=s=t). Une
telle solution (demontrée impossible) étant admise, il serait aisé d’en déduire
une infinité d’autres, en employant les formules ascendantes données dans
la note 5.

On en conlue qu’, al’exception du cas mentionné, il ne serait pas possible
d’exprimer a la fois x?—yz, e. c. t. sous la forme p24+pq+q2% Dans le cas,
qu'une étude plus approfondie des relations 9 n’aurait pas conduit 4 la con-
clusion qu’elles représentent la condition nécessaire, afin que les trois
nombres x2—yz, yi—zx, z?—xy s'expriment sous la forme p2+pq+q? (ce
qui serait une démonstration compléte du theoréme) on devrait avancer
aux termes:

X?n _— ynzn

— e. ¢ t. et étudier la méme obligation, imposée sur ces termes.
X’ —yz




