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ressanten Verbindungen des Eiweisses mit Formaldehyd, mit Estern, Alko-
holen und hoheren Aldehyden an. Es wiirde sehr interessant sein festzu-
stellen, ob Pyridinhomologe, in denen das N Atom im Pyridinkern voll-
kommen abgesitigt ist (fiinfwertig), die analogen Eiweissverbindungen
hervorrufen.

Weitere diesbeziigliche Untersuchungen, sowie Versuche iiber die

Natur dieser Verbindung, sind im Gange.
Aus dem Pharmakologischen Institut

der Universitit Athen.
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MA®HMATIKH ANAAYZIZ.—Sur quelques propriétés des polygones
convexes®, par Th. Varopoulos. *Avexowwddy tmo » K. MaktéCov.

1. Je considere une fonction @(x) convexe, pour

i< x < 1;
le minimum de la somme:

u = @(x) +@(y) + @(z) +- -+ (W),
avec X+y+z+--+w=1,

est atteint, pour
= y == O =

g |

Sl y a p variables.

En effet, si x #y, on remplace u par

woo(ZXE) 4o (X 1 e+ +aw),

* ©. BAPOIIOYAOY.— Mepi Tivav iSiothtav TV nuptdv moivyavav.
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qui est plus petit, car
ensuite, si

on remplace u, par
w- (I o (ZEIEL) g (X ) 4w,

qui est plus petit, car
2( ") el >0 (X H)

et ainsi de suite;
donc, le minimum ne peut étre que

"(5)
ST
2. Appliquons ce lémme pour @(x) tg?"x, n étant un entier positif,

7T

0<x< 9

avec p —3.

On a ¢"(x)>0, donc, @(x) est une fonction convexe; La somme
u = @A)+ @(B) +¢(C),

pour un triangle acutangle, atteint son minimum pour

A=B-C= g;

(i) (Y3

Nous retrouvons, ainsi, d'une maniére simple, le resultat de M. Criticos!,

ce minimum est

a savoir:
L’inegalite
tgnA+tg“B+tg“C>3(\/3 )n
est valable pour tout triangle acutangle, et pour n enticr > 0.
Lorsque
n
tg"A+tg"B+tg"C 3(\/3)
le triangle est équilateral.
Pour un triangle ayant un angle obtus, le minimum est zéro, pour n
pair, - pour n impair.
Y Sur quelques inégalités ayant liew entre trois quantites, lices par la relation X 1-y+7 ~ XVz,

et quelques applieations au triangle. Actes du Congrés Interbalkanique de Mathématiciens,

Atheénes, 2-9 Septembre, 1934, (I), Imprimerie Nationale, 1935, p. 157-158.
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3. Considérons la fonction ¢(x)=cot"x, n entier et positif,

O<x<%, p=3
nous avons @ (x) >0
@(x) est convexe, et, alors, /& somme
u=q(A)+¢(B)+¢(C)
pour un triangle acutangle, atteint son minimum pour
A=B=C- i;_ :
ce minimum est
3
(Vs
4. St le triangle a un angle obtus A, le minimum est 2. En effet, si A

est fixe, le minimum aura lieu pour

B=€= n—;i :
comme on le voit, en appliquant le lémme du §1, pour p - 2. On a, alors,
la valeur
2 cot® B — cot® (2 B) 0<B<

or, cot* B>1, et cot® B—cot?(2B) >1;
car,
cot"B—cot™(2B)  [cotB - cot(2B)|[cot™! B + cot™2Bcot(2B) + - - + cot™!(2B)]
et cot B—cot(2B)> 1;
ou

cot B— f%g% - 1= j%%l(% =0}
la valeur 2 est atteinte pour

' B=C=7, h=3
mais s : . h
Voy Sy VES

Donc?l, pour tout triangle le minimum de Pexpression

cot®™A + cot” B + cot2C
est

le minimum est atteint pour le triangle equiluteral,

! Loc. cit.
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5. Plus généralement, le minimum de
f(tgA)+f(tgB)+£(tgC)
f(cotA) + f(cot B) + f(cot C)
pour les triangles acutangles, a liew pour
A=B=iC= g— :
st §(x) est une fonction croissante et convexe.
Exemple ()= xn (x>0).

De méme, sz p>2 les expressions
A B €
w (3]s ()
g p J P g P
A B €
cot“(—) cot® ( —) + cot” ( -)
p R p p
sont minima pour un triangle quelconque, si
T
Voici, encore, deux propositions, concernant les polygones convexes.
L Pour un quadrilatere convexe, le minimum de la somme
A B @ D
gt g+ tg” 5 +tg" 5 +tg" 5
n entier >0, est atteint pour le rectangle; ce minimum est 4.
IL. Pour un polygone convexe, de p cotés, le miuimum de

A n B ol ) L
tg"?'i'tg 2'+tg ) o + tgn 2

a liew pour

p-2=xn .
A=B=C=..=L= _Bvl:;‘_ ;
ce minimum est
cot“(i)_
P P
IEPIAHWYIX
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