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Sonderfialle

1. Symmetrische Bogen : ix =1]. | Jx cosep,
Es gilt : n=vk=1v Ak=k=->L
AM:, — AMg

)
a) Einseitig fest eingespannte Bogen :
Fiir Gelenk an den Kampfer I,:  AMy=—DM;, AMg = yMj,
AH = \M;,
Fir Gelenk an den Kampfer R: AM;,=yMg, AMz=— Mg
AH =—)\Mg.
b) Zweigelenkbogen: AMp=— M, AMgp=— Mg

M — My
AH=) =% =1
=Y

AH =},

2. Symmetrische Bogen : T =1

* 15 )\, 15
Es gilt : 2= > ol R e
. 2(9--4v) 1y 41(6 +v)

a) Hinseitig fest eingespannte Bogen: AH = + IS My, x.
v

2 (9+4v) 7
Vas—— AH == +—65‘f N[L,R
b) Zweigelenkbogen : A= - M, —M
) g 4f (6 +V) ( 3 R)
p— - T ?SF(MV—MR)
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YEARROTOG T®V QOTTHV RApPeng dupLegeioTov doxod petaPintiic dia-
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Kata v Exgoacwv 1dv vopov tijc éhactuxils Aettovoyiag tdv gootilouévay
dondv dmarteirar 1 T tod Enfadod tol dvmypévov dwayodupatog T@v gomdv

* ACHILL. P. SIMOPULOs: Inhalt der verzerrte Momentenfliche des frei aufliegen-
den Triagers verdnderlichen Querschnitts,



580 IMPAKTIKA THY AKAAHMIAS AGHNQN

ndppewg, Mg xal 1 oratinl omy) tovrov, de moog Ev otoryua tig doxot. “Hrou
6 Vmoloyiopdg Exdotote THg TLMAS TV Ghoxdnowudrmy.
[

” l
il ' 1
Ea‘v“—: EJC 5 J Cx Mx dX, Eav-al 2 E] f Cx 1\ x de.

>
o o

(O f’noxo \ ~ c ’ ’ L) ~ ’, ~
YLou0g T@v OAoxinowudrtov tovtwv &V Tf) TEQLITWOEL OOXDY WETO-
BAntiic dwatopdic, Bvda Tx = peraPintdv, Eugaviter mwolkdg Svoxohiag ocuvvemeiq
netaflntév, Epgavil
0l roTapeQLopod tdv 6roxdnomoewv eig moldds meotoyds. AV 6 dév Umdoyovowy
&v 1) oygetuxd) texvixdi BuBlroyoapiq xhetotol timor tmokoyiouod adT@dv.

‘H padmuatint) dieoedvnoig 1ot déuarog tovtov xatéhntev eig 1o ndrwidt
Dedonua, d° Epaouoyiic tol 6motov moosdimoicOnoav v cuveyely of xherotol
0
timor Vmwoloyionol t@v peyeddv Eay, el Ea.a Gowouévov meotmtoceeny qootifo-

w vey . | DoLay 0 0
névoy doxdv.
Ochonpa. “H eic Yoy C éni auprepeiorov doxod dodoa Olvuuis P dva-
ywpiler v Empivaiar tijc raumdins T, tijs doxod elc 0o tufmara, dv al

oonal d¢ mods 1o mAnolov xelueva ornolyuata, éav Anpddoy os gonal ovygi-

£ews tijs doxod, Spllovary idearov Troanéliov oy, 0b 1O aldaror tijs el

P
WJE.
C rerayuévnys ioodrar meds 10 EuPaddy tod ovvemeiq P avyyuévov diayodpuparos

7ij¢ dox0D.

"Anodetic.

"Eoto doxdc perapintiic adoavelag #¢° fic &veoyei Stvawg P (a, b). To
upadov tod dvmyuévov dvayoduuatog da toovron :




SYNEAPIA THS 25 NOEMBPIOY 1951 581

L
1 1 2
— = . M Me
Eu'v EJC !CXdeX EJC l:‘!“__x . X, Xm Cx lb x,dsz (1)

‘H oyéoig atitn ovvagtioer tiic Mc = P ab /1 yodgeral

)il * & c
Eavzl—ﬂ[bofzxx, dX,}*Cifoxngz} (2)

*Ev tfi oyéoer tavty magarnoodusy modypary 8t N Eviog mapevécemy magd-
otaoilg dugodler Ty terayuévny HI 1ot touneliov DEFGD (oy. 1), ot ai Bdogic

iootvrar dvriotoiymwg modg TOG EOMAG :
o b
ma:—Dsz'gxx,dx,, mszF:f?;xx._,dx._,
o o

1@y mgaveldv Fi, Fr tiigc naumddng ix, &g modc ta yettovixd ornolyuara
L, R tiic doxol, dmodexvvopévov ottw tod deworjuatog.
Q¢ wedg v Tl tiic oratudic gonils Tov dvnyudvov dwayeduuaros ioyd-

ovol T avtd, AL Sud xaumiiny (X, (o%. 2).

(=yx. 2)

SvpforiCovies ouvvendg O ai iy amdoracty tod K. B. tiic Emupaveiag
Eov Gmd tod otnoiynatog L tiig donod da ¥wuev tov tidmov.
b

; P #
Eoy a1 = lE]c bo Gexldx, o | Gex,xdx, ] (3)

o

EZATOMENA EGAPMOTHX TN TYIIQN (2). (3)

Koarotéom didouev ta éEaydueva tiic éqaguoyiic t@v timaov (2), (3) éxt 24

TEQLITMOEMY PooTLLOUEVDY dondV.



H82 IIPAKTIKA THE AKAAHMIAZ AOHNQN

1. EYBYTPAMMOI ENIZXYZEIZ

q:hc/hL, n=4q, k—1=49q

E _. gLP ab
ay 2FJ — ka)

e BUP [ kb 2Tk
B0 =3 c[q(L—ka)* L(alnq Lin = )]

b i i
Fow = 2k’E], <2 +k>

E, nl‘p [1

54 , 249
g T Ilql

‘ZLE]
g0 gl L a_ng a £ }
Fu = JET, [‘”(k ") b il i B

nl. nl[ o 2 . l—ka )]

2k?5 ok* |1, —ka k([“*ll_‘r?l

(L*—8LI -+ 21}) %
_+_ 6L

Evda 0=(l.,—2qL + 3ql)) | ’L

_ P ’3)
Eav—mc((‘l kL b

. .. P lubfle k b (L—‘ru)lb_lb]
Fati = EJ[ <2q q_lnq>L+ 6 L

— [nl(l_}_lnq)qul,,ql,U_”J_ 3Ll,+21]

av 2FJ 2k
., p {nl zq>k (1—3q)k & —1,
Euval - EJ § 2k® [ = 42(]? ‘]‘— +

18 bl L*— 4L1; 4 8,
+<tq‘*z )“‘qh“—rg




SYNEAPIA THS 25 NOEMBPIOY 1954 583

_ P (a, ol a )
E‘”_Q—EJC(ka e
,_Pionli(k Kk '
Far@ = S (q 2q”+lnq>f '

av 1 EJ’
-;-nlf(-l—i— by ) nl‘l li~ka  L*—6Ll 41, %

P S S

a 2k* 2k, -ke)) K 6L,
p
2E],

_ P fah[ R k)L~ alle
Eoi=g, {w A e

i+ (41, — 8L, + L')a—Las—me
61,

g - PL’ ( 2..!’__9_)
‘o KEJ \ L T 2 (I—ka)

. Pnl:2 2k a 2k? a
E o= 8k3FJ g( ~+2Ilnq )1-4 _l_(F — 1>k——

E

av

(ab —xZ)

Lo

= L/ﬂ o]

e 3
ke , L—2ka
L—2ka B
-
av 8EJC
B
Eav == ﬁjc ll(le+lc)
[k kol nl | (L-6LL4L) L,
2
E, = —Sfjc ( 4kl)

1 ! - "Ll 4l
(1-+129) 2 | oy, i §

q n 1
B =gy |+ O+ 100




584 MPAKTIKA THE AKAAHMIAY A©®HNQN

2. IMTAPABOAIKAI ENIEXYZEI=

q—hC/h ) -—]_Cl, n=q° \/%‘COEE(I) ‘/%:@

== anL § LE —
" 8kE]J. {qL? -+ kb?

« b
—b—1—3a(<15—(15b)§

Eavai PL’ =
SE] k k

2k41,  3kbtal,,  qab’
it @ — Qi T

E__ Ppal’ [ T ]
o= 1gkny | L TE—®

E & o BE 7q< _45)
av. e SEJC k 1

P (q L2l —a)a +(4li—qlf)g+3(lf£¢—llb' stl))

“ 8EJ\  (all+kb)
- kb, al) B, )+ 5—1# 2li .
5 — 2I§Jc ( b (k3 —50) b b)

., P al; b l,b zk+1 (L—I—a)ab b
m (11 E E— ( Qj + 3L

o \ op, 41 —QF ' 4B
cw 16E [( )l Qi—-l—_ kl 3 ]

bl

q (21,~lc)+(31—2Lq) ¢)+E—4%1+3lng




SYNEAPIA THE 25 NOEMBPIOY 1954 585

——‘_L (Zl ) 212 2 ;
B~ 8E] <qla+1\ba ll+3ll¢—3llb,¢bl+4lca>

b € spe— B =8y =

g T = I—2a alt ,
Ea'v(xl EJ 5 81\ ( L qu—kbf "l'q ) ol
L(@k—+1) (L— L

(L0 — 6LP + 4) afgp g

P P 2 2 2
B ™ 8E], ( al, + 31, @ + 4(ab—1;) )
P

E o Pl ( l, (L—Za)) r <2k—[—1) (L—2q),
o.'val ]11] 8 a— kL —l— 8 4 !+3
+(4l,—3llL—|—L*’ ) a — La* — 2LL
61,
R 2 ba 2
E. = 8E] < ql, ql" I &b? —+31,9—31,b, (D,)
. PL? $qa gL 2a
Pu®= 557 é_(qL’—[-élkbf_l_'—f —q>+

+(?5;§(L—2a)+3a> <3b +QL)¢b. %

PI42
B,=335], (a+3 )

A L, 2 L*—6LI -4l
EM_SEJ§< +L)+(2L+lc—k)@+§—lf—_§

5 pL* (q E 4k —1
B 64E]c% kU T2k - @

ZUSAMMENFASSUNG

Bei der Berechnung des durchlaufenden ‘Triagers mit verdnderlichem
Tragheitsmoment ist erforderlich die verzerrte Momentenfliche E,, sowie
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ihr statisches Moment E,,a, beziiglich des linken b. w. rechten Auflager-
stiitzes zu wissen. Es lautet :

1 , L
Ep= EJ(“/ LM dx, o EMZFTJ fgx M xdx.

Mit J. bezeichnen wir irgend ein festes, unverdnderliches Tridgheitsmo-
ment und setzen : Gi=]./7,.
Die mathematische Untersuchung der obigen Formeln fithrte zum
folgenden Satz (Abb, 1,2).
Der Inhalt der verzerrten Momentenfldche eines beiderseitig frei auflie-
P
IE]J,

fache des Biegungsmomentes welches man im Punkt C bekommt wenn auf

genden Balkens infolge einer I,ast im Pukte C, ist gleich dem

beiden Stiitzen die Momente

a b
msz e xdx, mng Tx X0z,
o o

wirken ldsst.
Es bedeutet :
mp,, mg: Das Moment der zwischen ; und P liegenden C{:<Fldche bezogen
auf den Auflager L.
Beziiglich des Momentes der verzerrten Momentenfliche bezogen auf
den linken Auflager L gilt die Kurve gy x, .
Es ist (Abb. 2).

) P a b
Fawti— 757 (b f £ xdx, +a f —— ) (3)

Duch Anwendung der Formeln (2) (3) ergeben sich die obigen Aus-
driicke fiir die Berechnung der verzerrten Momentenfliche E,, sowie ihres
Momentes Ewal' bezogen auf den linken Auflager L, von 24 Fille bela-
steten T'ragern.



