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Voraussetzung hierfiir ist: tiefe Bodenbearbeitung (20-25 cm), tiefe
Unterbringung der Phosphorsdure-Diingung (80-kg/ha) im Herbst (auf
kaliarmen Boden: eine Phosphorsiure-Kali-Diingung), ausgewihltes Saat-
gut, frithreife Sorten, Stickstoff-Diingung (150 kg/ha Kalksalpeter) im
Frithjahr in 2 Gaben in Verbindung mit 1 maligem Eggen und Hacken.

Unsere seit 1931 in ganz Griechenland ausgefithrten Diingungs- und
Hackversuche haben ausgezeichnete Resultate ergeben.

So erzielten wir 1934-35 in 19 Bezirken Griechenlands 13.2-43.4 dz/ha
Korn, wiahrend der in der landesiiblichen Art angebaute Weizen nur 3.3-
19.9 dz/ha erbrachte. Mit dem italienischen Bearbeitungssystem «Del Pelo
Pardi» erreichten wir in Attika sogar 46.1 dz/ha.

FEQMETPIA. —- Remarques sur les lignes asymptotiques et sur les
lignes de courbure*, par Dragoslav Mitrinovitch. *Avexowddn vno
% K. MakréCov.

I.— L’équation différentielle des projections des lignes asymptotiques

sur le plan xoy de la surface
(1) z=F (X, y)

se présente sous la forme

2
2 t(E) +2s ¢ +r=0,

1, s, t désignant les valeurs des dérivées secondes de z par rapport a x et y.

Nous nous proposons de traiter le probleme: déterminer des surfaces
ayant pour les lignes asymplotiques les lignes dont les projections sur le plan
X0y se coupent sous Pangle drott.

En supposant que

t=E0,
on a, en vertu de 'équation (2),
r+t=0
ou bien
aﬂz ai!z
(3) Tx?+5§7 =0

comme 'équation différentielle du probléme signalé.
L’équation (3), connue sous lé nom d’équation de Laplace, nous donne

la possibilité de linterprétation suivante.
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Grice au fait que la partie réelle et le coefficient de i d'une fonction

analytique donnée ' .
f(U):P(X,y)-i-IQ(X,y), (u=x+y1),

- satisfont identiquement a 1'équation de Laplace, c'est-a-dire que
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7 o =0
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on peut énoncer la proposition suivante:
Soit donnée une surface réelle

(4) z=F(x, y);
pour que les deux systemes de projections des lignes asymptotiques, tracées
sur cette surface, soient leurs propres trajectoires orthogonales, il faut et il suf-
fit que F (x,y) représente soit la partie réelle, soit le coefficient de 1 d’une fonc-
tion analytique f(x +y 1).

Or, nous sommes en mesure, non seulement d’examiner directement
sur équation d’'une surface donnée (4) si les projections de leurs lignes
asymptotiques se coupent a I'angle droit, mais aussi de former une infinité
de surfaces ayant telle propriété. En effet, en prenant une fonction arbi-
traire f de la variable complexe

u=x+yi,
et en séparant cette fonction en sa partie réelle et sa partie imaginaire
f(u)=P(x,y)+i Q(x,y),
on est conduit aux surfaces en question

z=P(x,),
z=Q(x,y).
rer exemple. — On constate d’apres ce qui précéde, que sur la surface
z=sinx chy

se trouvent des lignes asymptotiques dont les projections sur le plan xovy
se rencontrent a Pangle droit; que sur la surface

z=x%—y3+sinx

ne se trouve aucune des lignes asymptotiques ayant une telle propriété.
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z2me exemple. — En partant de la fonction analytique

1
B(u) =" -
(w)=e+-1
on peut affirmer que les surfaces
= X
Z —€" cosy + XE-FV}}‘Z y
: y
—eXsiny — —
=z sy = e

ont des lignes asymptotiques dont les projections dans le plan xoy se
coupent sous langle droit.
Bien entendu, le méme raisonnement s'applique aussi bien aux surfaces
de la forme
x - @ (y,z),
y -0, (%, 7‘);

oli, dans le premier cas, il faut considérer les projections des lignes asymp-
totiques sur le plan yoz; dans le second cas, sur le plan xoz.

II.— Proposons - nous maintenant de frouver les surfaces dont les lignes
de courbure se projettent dans le plan xoy suivant deux courbes qui sont
leurs propres trajectoires orthogonales.

L'équation différentielle des projections des lignes de courbure sur

le plan x oy de la surface
z=F(x,y)
est dela forme

[pat—(1+qy)s|y?+[(1+p)t—(1+q)r|y —
[par—(1+p?)s]|=0,

ol p, q, 1,5, t ont les significations habituelles:

- Oz - 0z - 0%z : 0’z t— 0%z
p*ﬁy q*'@a = 0x? '’ S—'axayy — 6y"

L’équation différentielle du probléme proposé est

) pq(r—t)—s(p?—q?)=0.
L'équation (5) s'écrit
q(pr+gs)—p(ps+qt)=0
ou bien
Nilz. u)

A(X,_};y_ ) (u;p""'q;)r




SYNEAPIA THX 12 AEKEMBPIOY 1935 483

ce qui prouve qu'il existe entre z et u une relation de la forme

P gy, (=)

ol f(z) est une fonction arbitraire de z Cette derniére équation représente
une intégrale intermédiaire de I'équation aux dérivées partielles du second
ordre (5), et peut s'écrire sous la forme de I'équation

oEN . [ O\
(@) +(&) =
dont l'intégrale compléte est
fz)=Cx+y ) 1-¢* +C,,

ot C et C, désignent deux constantes arbitraires.
L’intégrale générale de I'équation (5) sera de la forme

’f(z) =Cx+y J/1-C* +4(0),
Cy

Vi-¢

¢ étant une fonction arbitraire de C.

(6)

D

+'(C)=0,

Par conséquent, les suzfaces répondant aw probleme que nous venons
de traiter sont fournies par les formules (6), o C figure comme parametre
arbitraire.

On peut obtenir, de la méme maniére, les surfaces 4 lignes de courbure
dont les projections soit dans le plan x 0z soit dans le plan y oz se coupent

orthogonalement.
MEPIAHWIE

‘O cuyypageds EEevdler mpdTov TO mEGBAnua ToU wpoodopiood Emipaverdy
gY0UGRHY ACUUTTOTIXGS YporiLpds, TGV molwy af wpoBolal éml Twog TGV cuvteTaypé-
vy dmmédwy Téuvovtar Gploywving xal dmodeivier 6Tt tva T& S0 GuoTHRLXTE TGV
TpoPoABY TGV ACUUTTOTIXGY YPXLUBY, TGV Yepxcoopmévay 8wl pide oy IaTIedic
gmpaveing z=F(x,y) dow ai W dpdoydvior Tpoyut Twy, meémer ot dpxet 4 F(x,y)
V& Lot ELTE TO oy paTix0v pépog eiTe TOV GuvTeAeaTNY ToD 1 dvaduTixdig Tuwog
cuvaptiioews f(x+yi). 'Enlong xatk debtepov Myov dvevploner Tog dmpavelong T6v
omolwy b yporppal xoepumuléTyTog TeoBdAhovtar Ent Twog TGY cuvteTaypévey Smumé-
dwv xatk dbo xapmilag Tepvoudvag xadétwe (timor 6).




