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Buupopds, Oplotatar dpodtye petad v Stapdpwyv elddy Snuiovpyiag, SpotdTng
datnpiypévn el plav ouvBixny: tév Epwra, 10 mabog mpdg 16 Mpatov.

Awx tv x. Hadamard 6§ 2peuvnuis, &3ug elg v dpyxsiay tou B&v xabodynyel-
Tt woplwg &nd Ty cuyBRxNy TadTyy, elvar xatdTepag.

TYy drapky tiic cuvBhxnne tadtne 6 Hadamard Jewxvier pépwy xal B¢ mapd-
Setypa 1oy Edwdeldny xal Apyyuidny ayp’ &vdg nal tov Peadiav xal Mpafiédny
4o’ Etépou, oftveg Bv elyov el¢ Ty Epyaciav twv B¢ E3nydyv elpy) v Emdoyny,
)y %xAloy, My &ydnny, 0 ndbog npd¢ 16 dpatov.

AATEBPA.— Sur une équation fonctionnelle®, par 7. Paul Montel.
*Avexowvddn vmo % Kovoer. MaltéCov.

Dans la derniére Note qu'il a présentée a PAcadémie des Sciences
de Paris!, Rémoundos a considéré ’équation fonctionnelle

¢ &),

dans laquelle ¢/¢) désigne la fonction inconnue et P(§,,), un polyndme en
¢, et §,, et montré que Pexistence des théorémes du type de celui de M. Pi-
card sur les fonctions entiéres était liée aux solutions de cette équation (1).

Je me propose de déterminer toutes les solutions de cette équation
fonctionnelle et je prie 'Académie d’accepter cette Note comme un hom-

mage 4 la mémoire de I'"éminent mathématicien que la Gréce vient de perdre.

Posons
log ¢'(C)=x(C)
Péquation fonctionnelle (1) peut s'écrire, en prenant les logarithmes des

deux membres,

(2) (&) —x(&)= [ (e )I’
et, si nous désignons par ¢'x) une fonction inverse de x(g), il vient, en

posant

ou

(3) C(Xl_"x2)=PlC(Xl)’ C(XQ),'

* PAUL MONTEL.—Ilgpi &g cuvaptnciaxiig EE16ceng.
! G. REMOUNDOS.— Substitution 2a l'inverse d’une fonction entiére. Une mnouvelle

généralisation du théoréme de M. Picard (Comptes-Rendus, 185, 1927, p. 435).
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On voit que la fonction {(x) admet un théoréme d’addition algébrique.
Pour x;=x;,; on a
( PG5 8)=¢(0);
par conséquent, le polynome
P<C1’ Cg) — C(O):P(Cl’ C‘z) T P(Cl’ Cl)
est divisible par §;—=C, et lon peut écrire, en désignant par Q({;, ), un
polynéme en G, et g,
P(Cv t2) —C(O)—:(CI—CQ)Q(CI, Cz)

On aura donc

(4)  Ux—x,)—C0)= lc(xl) W C(X2)] Q [C(X1) C(X2)]

Divisons par x;—x, les deux membres de cette égalité et faisons

tendre x, vers x,; il vient, en remplagant x, par x,

(0)=C(x) Q [4(x), LX)},

(5) dx=R({)dE,
R(C) désignant un polyndéme en §. On déduit de cette équation que x(§)
est un polyndéme en { et, en revenant a I'équation (2), on voit, que P doit
étre un polyndme du premier dégré, sinon le degré du premier membre
en g, serait inférieur a celui du second. P étant du premier degré en g;, et

aussi en §,, O est une constante C; Péquation (4) s’écrit alors
Clx, — %) — 5(0)=C[&(x,) — &(x,)];
en y faisant x,=0, on voit que C est égal a 'unité. Si 'on pose ensuite
f(x)=C0(x) - £(0),

X, =X, X —X,=Y,

ou

cette équation devient
f(x +y)=H(x) +1(y)-
Dong, {(x) est une fonction linéaire de x et x({) est une fonction linéaire
de §:af + B. On a alors
log (P,(§)=aC+p7
d’olt
¢(C)=Ae* +B,
a, B, A, B désignant des constantes.
Le raisonnement précédent suppose que la fonction {(x), ou x(§) ad-
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met une dérivée; mais il est.possible de montrer que 'hypothése de la
continuité de la fonction inconnue; jointe a l'existence d’un théoréme d’ad-
dition, entraine 'existence de la dérivée!.

L’équation fonctionnelle (1) peut d’ailleurs étre généralisée. On peut
supposer que la fonction P(5;, §;), soit une fonction enti¢re de genre fini de
ses arguments: le résultat demeu;re‘le méme; la seule solution est la fonc-
tion exponentielle, & des substitutions linéaires prés, 4 coefficients cons-
tants, effectuées sur la variable et sur la fonction. '

En effet, le méme raisonnement conduit & '"équation (5) dans laquelle
R(%) est maintenant une fonction entiére de genre fini: il en est donc de
méme de x(§). L’équation (2) montre alors que la fonction x(§,) est une
fonction entiére de fonction entiére. Il résulte d’un théoréme de M. Pélya?
que, ou bien P est un polynéme et Pon retombe sur un cas déja traité, ou
bien P et x sont des fonctions entiéres d’ordre nul.

Dans ce dernier cas, la fonction inverse {(x) ne peut avoir d’autre
point singulier a distance finie que des points critiques algébriques. Or, la
relation (3) montre alors que ces points critiques ne peuvent exister, sinon
on pourrait faire décrire 4 x, et a4 x, des chemins tels que {(x;) et {(x)
reprennent leurs valeurs, tandis que la détermination de {(x,—x,) aurait
changé, ce qui est en contradiction avec la relation (3). La fonction £(x),
inverse d’une fonction entiére est donc uniforme. La fonction entiére x({)

est alors une fonction linéaire et nous retrouvons la solution déja obtenue.

MEPIAHWIE

Eig tiv tedevtaiay tov dvaxslvwowy elg v *Axadnpiav tév *Enotnpey tév

Hapoiwy 6 T'. Pepodviog yevixebwy 18 Bedpnpa 166 . Emile Picard vuxabiota

T cuvdptnoty et Btk wag dAAn: cuvaptisewg P(C), Ttig énadnbeder Ty cuvapTy-
otaxtyv éElowaoty

¢ (&) ’
m =¢ [P(Cvc‘z)]

frov P(5;,G,) elvar modudvupoy g npde Gy, G5

! PAUL MONTEL.— Sur les fonctions continues d’une variable réelle qui admettent un
théoréme d’addition algébrique. Compres-Rendus 186, 1928, p. 672.
* G. PoLva.— On an integral function of an integral function. (Jowurnal of the London

Mathematical Soctety, 1, 1925. Part. 1).
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‘O %. Paul Montel npoodiopiCet 8lag ta¢ Aoeic” 1i)c ouvaptnotant tautv)g
¢Etowoews edplonwy

@) =Ae* +B i

émov a, A, B elvar atabepal, Setxviwv cbtw &1t 10 Bedpnpa 100 Picard mopovaid-
Cet v peylotgy yewxdrnra, fv Sdvatal g va éAnily. "Enl mléov & x. Montel
owmpiSépevog el playv mpstaaty 100 %. Polya Seixvber 8w M) Aotg Ae®s + B péver 1)
adti) v 1) yeviwwtdty mepintmaet, xxl’ 7}/ 10 P(C, Gp) 3&v elvar moludvupoy &Ada
ouvdptnatg dnepain Bg mpds G, Gy tdew; memepaopévi), mapaxaldel 5 ™y "Ana-
Sqplay t@v "AbBnvdy vi Bewpiioy v avaxcivwsty tou tadtny d¢ edlaby) mpoaype-
pav el ™y pvipny 100 &Edyou pabnpauxed, dv N ‘EAdg dndiese.

ANATOMIKH.— Des champs d’insertion des muscles masticateurs de
’homme et des mammiferes®, par M. G. Apostolakis. *Avexol-
vodn b0 % . Zxdafovvo.

Ayant déterminé, par la méthode pyrographique du Professeur Scla-
vounos, les champs d’insertion des muscles masticateurs de ’homme et des
animaux, nous sommes amené aux conclusions suivantes:

1. Les limites d'insertion des trois muscles masticateurs, cest-a-dire
du muscle temporal, du muscle masséter et du muscle ptérygoidien interne,
ne sont pas fixes chez les divers animaux et chez 'homme, mais ils pré-
sentent des différences en se déplagant ou en §'étendant vers le corps ou
vers la branche du maxillaire inférieur.

2. Les champs d'insertion du muscle temporal se déplacent chez les
singes, mais surtout chez ’homme en s’écartant du condyle; les champs
d’insertion du masséter et du muscle ptérygoidien interne se déplacent en
s'étendant soit vers le corps du maxillaire inférieur (carnivores), soit vers
sa branche (herbivores et quelques espéces de singes), soit en occupant une
place intermédiaire entre les limites des insertions des muscles mastica-
teurs des carnivores et des herbivores. (Homme et quelques espéces de
singes).

3. Ces changements des limites d’insertion qu’'on observe dans ces mus-

% I, AIOXTOAAKH — Ilepi tv xatapunindv nediav 1OV pasntnpiov pudv 100 &vBpdnov xai tév

Bnixcrindv.
‘H npoxepévy) dvaxolvwotg anotedet nepiAndiy tfj¢ xatatebelang perétng, fjtig 0% dnpooiendy

elg 1&g Hoayunarelas ijs " Axadnuias.



