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t@v 26 dpyuidv Bdboug, Epeuva elvar &3bvatog, dte EEatpeTinds %tvSuvwdrg Bt Todg
Botag. AN w; te, vopllw, of EE &vevpebévteg dyxbAbot &pnolv mpee &vevdolaatay
éaxplbwatv t00 mpopvnabivieg ted HrPoAoTOY 'ywpiou, &rmep Bt& v cuvtoplav tou
xol Ty ENketduy eldixol évBiapépovrog, Siv dpedxdet 4md mpdtYe Sdewe Tol pele-
™)Tel TV TposoyNy.

Eig tdv Bubov edpély éniang dynvpa 800 tévvwy, sustipatos «Tpdtpav» dvtog
peyding ypnoews xatd thv petafd 1875 -1890 mepledov. Ilpopavirg, 7 &yxvpe
Gvijnev elg péya atpémiotoy, Snep mhéov xat éndvw tiis Opdiov Sdotayds, THv Sté-
%pivev pévoy 8te Ty elyev émintvdlvwg mAvotdaer naf, fva petpidoy TV nate THY
dvamdpeuxtov én’ adtilg mpoodpaklv Tou pdpny, éndviiaev &yxvpay. ‘H dvtabelon 8¢
¢ &yxndpag dAvotg, Tjtig xal drexdmy) &v tédet, elye capwaet v T petald todg mpdg
o npMuv@des xethog 160 mpavels Syxoiiboug, ¢Ds éxvlivinoe mpdg tov Babdv fubév.

Hepativov, éxppalo v edyvoposdvyy pouv el v x. TPATQAON xal t& mAY-
popa 100 «[Inveod» xabbg xal el tév x. KAAAAPHN, &k todg éxtdxtoug *6moug

obg xatébadov elg v mepintwoty TadTYV.

ANAKOINQZEIZ MH MEAQN

MAG®HMATIKH ANAAYZIZ.— Sur un théordme de C. Stéphanos®, Nofe
de M. Th. Varopoulos. *Avexowddn vmo tod x. K. MoAtéCov.

1. C. STEpHANOS dans son Mémoire paru au Bulletin de la Société
Mathématiqgue de France «Sur une propriété remarquable des nombres
incommensurables»! considére un systéme de numération complexe admet-
tant pour unités sucessives :
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et il trouve la condition nécessaire et suffisante pour qu’'un nombre N
soit commensurable ou non.

M. P. AppELL dans son Mémoire Sur un «Systéme de Numération» publié
au Bulletin de la Société Mathématique de France® reprend la question en
étudiant les systémes de numération dans lesquels la base varie; il établit

# ©. BAPONOYAOY.—Hepi Evog Bempripatos tod Kunapiccov Dtepdvov.
! t. VII, 1878-1879, p. 81-83.
2 t. LV, 1928, fascicules III- IV, p. 139 - 141,
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entre autres une proposition qui a comme cas particulier le théoréme fon-
damental de C. STEPHANOS.

2. Je me propose de donner une démonstration extrémement simple
de la proposition de C. STEPHANOS a savoir:

Une expression

o R =
ao+ 3 +q5+. .+t

o a;<<i, représente un nombre commensurable ou non suivant que les a; sont,
a partir d’un certain rang R, égaux foujours @ i-1 ou ne le sont pas
Soit
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donc
by=1 =y <!
et alors
a, ZN=<ap+1
par suite a, est la partie enti¢re de N et b, la partie fractionnaire;
de méme
& ¢ % il
8+ 3 + g b — o0
Z=—a ety
avec
3 ., ay an .12 1
b= 3+ g + e = T arre
donc
a, <= 2b, +1

et alors a, est la partie entiere de 2b,; etc.
. "
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Les nombres ay, a; a,,... a, sont définis d'une maniére unique, donc
la représentation de N est unique.

Voyons maintenant la réciproque

La fraction N étant donnée, on prend

a,=E(N)
a,=E|[2(N —a,)| =E(2b,)

a, = E[a {2(N —a,) —al}] =E(3b,)

E(x)=partie entiére de x
et 'on arrive, aprés un nombre fini d’opérations, & un byy; nul, car pour n
assez grand le produit n! XN est entier.

On verrait de méme que tout nombre fractionnaire ou non peut étre

représenté par la suite
a, an

* 1237 T 125 050

a'1
iyt
avec a; 1 pour i>o.

Donnons un exemple:
Nous allons considérer le nombre N=3,1416 et faire voir qu’en effet on
pourrait le mettre sous la forme de la série de Stéphanos.

Suivant la réciproque de la démonstration que nous venons de donner,
nous allons calculer d’abord les b; puis le nombre a; qui vérifient 'inéga-
lité a; £ i

En effet nous avons

N=3,1416

an=3
b ,=0,1416 2b = 0,2832 a, =0
b ,=0,2832 3b,= 0,849 a,= 0
b ,=0,8496 4b ,— 3,3984 P
b ,=0,3984 5b .= 1,9920 st
b ,=0,9920 6b,— 59520 g §
b ,=0,9520 7b ;= 6,6640 g
b ,=0,6640 8b,= 6,3120 = 6
b ;=0,3120 9b .= 2,808 a,= 2
b ;=0,808 10b ,= 8,08 ap =48
b,,=0,08 11b,,— 0,88 S

by, =0,88 12b,,=10,56 a,=10



SYNEAPIA THS 1 NOEMBPIOY 1928 603

bis==0/56 18byy=7;28 a,= 7
by5=0,28 14by=3,92 2e=ud
by,=0,92 15h,,—13,8 a,—13
b;;=0,8 16b,;=12,8 a,, =12
b,;=0,8 17b;;—13,6 =18
b,=06 18by,=—10,8 a,.—10
b,s=0,8 19b,.—15:2 ay =5
b =012 20b,,= 4 23,,— 4

Donc nous pouvons écrire :

7 3
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31416=3+ o + - + 2V

13 12 i3 10 15 4
Tttt tatao
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"Ev &tet 1878 6 KymapIzzoz LTE®ANOE elg 18 Omépvnpd Tov «Sur une pro-
priété remarquable des nombres incommiensurables> &wxe v Ixaviy xal
avaynatay cuvBiuny tva &pBpée T elvar odppetpog 9 o).

*Avddoyov Bewplav, dpekopévny el tdv % BOREL, &xopev mpoxeipévoy vi
yvwplowpey & aptbpés g elvar dAyebpndg Babpod n 7 py.

pé pnvidy & x. P. APPELL, &ywv 6n’ &det tov t& Eaydpeva 100 KYMAPIZZOYX
STEDGANOY, é3vpoctevoe el¢ 10 Adedriov vijc T'adlixijc Mabnuarinis ‘Eraweias
(tépag 3 -4, oellg 139- 141, Mdicg 1928) dmépvnpa, el & edplonovran EEaybpeva
TEPLOGOTEROY YEVIRE, TO yvbptope 58 100 K. STEGANOY mapoustdletar dg peptx]
nepintwotg d Btétntog 100 APPELL.

"Eneidy) 10 fedpnpa 100 ZTEPANOY dvapépetar ayedsy navtayod (BAéne "Apih-
pnuxdy 106 Tannery), émexelpnoa v émitdyw plav anédelfy adtod évieddg
&nijy mapoustdlovony yapaxtijpa évieds otorxeidn. ‘H &médelis abty dmotedel
1 Bépa i mapodons AvarovdIEWS.

Kati tadta dray uds dobjj Gotbuds ts obuueroos, dvvdueba mdvrore va Oéow-
uey adrov no poopiy dbpoisparos xhacudrwy, @v ol magovouacral evar 1.2,

1.2.3, 1.2.34, ..., 1.2.3...v of 0¢ dobunral dvustoiyws pxodregol T@y
25 9y A




