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SYNEAPIA THE 18H2 MAIOY 2000

POEAPIA NIKOAAOY APTEMIAAOY

ATA®OPIKH TEQMETPIA. — *Eni évog Oewprpatos 7@v E. Rembs xai W. Siiss, Uro
700 &vremiotéNAovTog méhoug x. N. K. regavidn™.

Ot Ediard Rembs xai Wilhelm Siiss 6p7xay, 6 évag dvebaptnTa Gmo Tov GAloY,
o &g avdiagpépoy OEQPHMA!. Avovrar of Emupdvere
F:X=3%(u,v), P*:X*=%*(u,v)

bprouévee aTov 10 &mhde suvagn tomo D 1ob (u, v)-¢mmédou. Ymobezoupe: a) O
Emgpdveiee eivar Tiic xhdaewe Sapoporpdtnrag C3. 6) O xdbetor Tdv Entgaveliv ot
&vtioTorya ol Toug eivar mopdd kAo, ) “Tayder

Ri(u, v) + Ro(u, v) = Ri(u, v) + Ra(u, v) V (u,v) € D,

* e k4 ’ ~ \
6mou Ri xai Ri, 1= 1,2, elvar of TpwTevougeg axtives xapumuAotnras Ty F xal F*
2 ’ !’ ¢ - ’
avtiototyws. Tote: ‘H empavera

y:xX(u,v)-x*(u,v) (u,v)eD

et EharyiaTix.

Yo Arxgopint) Tewpetpla tiv Emgavelayv Umdgye: wa getps XAATIXGY TUTOY,
aolg dmoloug TepovTal TapaaTATES TTG Teitng Bepehiwdous oy, Snhadn Thg
ueTPIXTC The TgeTc eixbvog T emupdvetas. Me ypnon T@v tomwy adTey divou-
Ue 0T Embpeva pior G xod cUvropy amodeltn Tol avageplevrog Bewpnpatos Ty

Rembs xat Siiss.

* N.K. STEPHANIDIS, Uber einen Satz von E. Rembs und W. Siiss.

1. Rembs, E.: Flichen mit gleichen Summen der Hauptkriitmmungsradien. Arch. Math. Bd. 8, 469-471.
Siiss, W.: Eindeutige Bestimmung von Eihyperflichen durch die Summe ihrer Hauptkrim-

mungsradien. Arch. AMath. Bd. 8, 352-354.
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1. "Eortw {€1(u, V), €9(u, v), €3 (0, V)} &va dpbopovadiaio (6pboxavovins)
xorh BeTina TpogavaTohaPEvo auvodelov Tptaxo TT¢ Emipavetas F. Y'mapyouy Siagpo-
oéc popgec Tpmtou bafinod (popgis Tob Pfaff) o, oo, wyi,j = 1,2, 3 , yia Tig
omoteg ioy Vel R R L s
dx = o1€] + agee, dey =j£:1 Ojgj 1= 1,2,3 .

S G hoyeapia Goloxovtas of Bepehddelg EEomaeg TRV ToEAYOYWY TTG TUVAETY
sewe X = (U, V) %ol 0f quvlijxeg GAORAPWEAOTNTOS (RE YPTTY TMV THAYWYWY —
Pfaff V,, Vo O Tpog Tig poppes 1, Qlo. . “Yrdpyouy mévte ouvaptiaels a(u, v),
b(u,v), c(u, v), Q(u, v), Q(u, v), ol 6Toleg IXAVOTOLODY TG TYETELS
o] = 0®3; + boge, oo = bwg) + cwse ,
dwg; = Quz1 A 039, dwgy = Q32 A ©31,
omou A cupboAiler tov eEwTEpX0 TOMNNATAAGIAGIO TMY SLAPORIXWY LOPPDY.
Supboriloupe e 91, do Tig TapAYWYOUS (S TIPOG Tig RopPEG W3], W3z . O Tapayw-
you xod i=1,2 cuvdovTar pe Tic oyETELS
d1 = aVi + bVy, do =bV; + cVa
[Tpoxdmrouy ot €T oyeaelg
dx = (a3 + bws) €1 + (bvs + coa)er
de; = (Qws) + Qusg)es — w31 €3 »
de2 = — (Qws1 + Qo)1 — O3 €3
des = si€1 + Ones |

Ot quvBifixee GAoxANPWGLOTYTOC TOD nponyoup.svou TUITARATOS EvaLL

82Q+81Q OF= Q -1=0,

d9a-91b + 2Qb - Q(a—c) = 0,

dob+3d1c —2Qb - Qa—c) = 0.
Supboriloupe AY' 7 SelTepo TeAeaty) ToU Beltrami o mpog T petpuxn THG Tpak-
et eixovog T Empavetag F, Snhad) (¢ mpog T peTpixy)

III: = 0 + 0%

‘H guvaptnen otnpibews w(u,v) g énpaveiag F elvar

W(u,V) = ;(U,V), §3 (uy V)>,

1 K \ 2 \ -~
omou <, > GURBONEL TOV ETwTERIRO TOMATAAGIATIO Stavuapatwy. Me yenon Tdv
TIPOMYOUREVOY TUTWY ATTOSEIXVUETAL O YVWAETOG TUTIOG
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(1) Agw+ 2w =R;+ Rg (J. Weingarten),
60U elvou g dw A dx dx >
Al = W31 O3 ’
W31 A 032
Snhadn

u P
Aow = 0101w + 0odow — Qalw - Qdaw.
~ " > o<
"Ano tov tumo (1) ToU Weingarten mpoxunter: “H émpaveir F elvau dxplb tote
EhayoTin otay ioylet

AW =2w +2w=0 V(u,v)e D.

2. "Anodeldn 100 Oewprjuatos Rembs-Siiss: Tlposavatohilovpe Ty eémpaveia F*
¢10t date 10 xabetind T Sdvuopa va ebvar 10 1o pe To xabeTind Sdvuopa tic F,
Sihadn € (u, v) . Eivau

dy = dx - dx *,
<dy,&>=<dx,8>-<dx*§>=0

-

xal Emopéves to €s (W, V) elvau éniong xabetnd Sdvuopa TG EmGAVEIS Y = X — X *
“Oore of émghveee F, F* xol y Eyouv Ty o ogoupied) eixbva, doa %ok wiy i
oty Oepehuwdn popen 11, Zupboriloupe pe wilu, v), we (u, v), ws (u, V) Tig cuvap-
oelg atnptiews Tav F, F*, ; avtioTolyws. ~ Eyoupe

Ws=—<y, 8> =-<X-X*E5>=-<X 8>+ <X*E>,

W3= Wi— W
"Amo Tic oyEoelg Ry + Ro= R, + R

AY'wi + 2wi = Ry + Ry,
A¥ws + 2w =R} + R;
%l Gmd T Yok ibTnTa Tl teheath) AS mpoxUnTel
A (w1 = wa) + 2(w1 = w2) = 0,
Snhadn

111
A9 wi+2wi=0

~ = N3 2 /
xad GUVETGRYG 7) Emtpaveto Y(U, V) etvor EALOTIRTY).

Mapampraeg 1. Min &k amodety 100 Bewpnpatog tiv Rembs xai Siiss €xoupe
Swaet pé yenam Tob oAoxhnewTixou Tuntou ToU H.A. Schwarz
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j ngd;=—2” H €5 o1 A O,
a D

6mov H elvau 1 uéom xopmuddtnra Th¢ émpaveiag xai D 10 aUvopo Tob tomou D
(B). N.K. Zreqavidn, Awgoptnn Newpetplor topog 1, aeh. 275-276).

R.°0 Z. Zraparanng oty épyasta tou: Der 2. Beltramische Operator der dritten
Grundform einer Fliche des E® (Proceedings of the 4th International Congress of
Geometry, Thessaloniki 1996, geh. 392-396) anodemnvier petakd Ay Tov TImo
@) A¥'x = grad” R-Rg;, R=Ri+ Ry
Yuvenax 1) émipdveia eivon dxptbog ToTe EhayaTie], GTay igyUet

AY'X=0 V(u,v)e D.
Me ypnom T6w cupbohwy TTow YencuonomEaE, 6 TuTog (2) o0 Srapartany) YedgeTol
@) A%'X = ~[0(R1 + R9)] &~ [9a(R1 + R €+ (R1 + Ro) &
H Sagpopa tdv mposey atole timoug () xai (3) dpeiheton atov Stapopetins mpo-
covaToNOUS ToU cuvodelovtog TNV émpdvela Tpidxpou. Eivar mpogavée, Gt gty
amodetn) 10U fewpnuatos Rembs-Siiss mob éxfesape mponyoupévme, wmopel va yom-
auomofel 6 tumog (3) vt Tob timou (1) 00 Weingarten.

3. *Ano ov timno (3) mpoxinTe

g =

(4) < A3 x, €3> =R;+ Ra

"AnoSevieta, 67t of tumor (1) %ot (4) elvou igoddvaor.

ZUSAMMENFASSUNG

E. Rembs und W. Siiss haben unabhingig voneinander folgenden Satz
bewiesen: Gegeben sind die Flichen
F:x=x(uv),F*:x=x*(,v) (uv)e D.
Es wird angenommen, dall die Flichennormalen in entsprechenden Punkten

von F und F* parallel sind. Gilt ferner fiir die Hauptkriitmmungsradien
Ry, Ri=1= 1,2 der Flichen F und F* die Bezichung
Ri(u,v) + Ra(u,v) = R} (u, v) + Ry (u,v) V(u,v)e D,
so ist die Differenzfliche ; =X (u, V) —x * (u, v) eine Minimalfliche.
In dieser Note wird ein kurzer Beweis dieses Satzes, unter Verwendung der
klassischen Formel von J. Weingarten
111

Aosw + 2w = R; + Ro

gegeben, wobei w die Stiitzfunkion ist.



