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MAGHMATIKA — Sur la localisation des zéros des polynémes, par
Jeanne Ferentinou - Nicolacopoulou*. ’Avexowvaidm Uao vod °Axady-

paixod % K. [Mamaiwdvvov.

§ 1. Introduction. Nous considérons un polyndme entier f de 1a va-
riable complexe z et nous cherchons des domaines du plan complexe, con-
tenant tous les zéros de la dérivée de f qui ne coincident pas avec un zéro
de f. L’ensemble des domaines que nous trouvons est différent du domaine
connu par le théoréme des Gauss- Lucas [3], [s] pour ces zéros. Si nous ap-
pelons U l'ensemble des points qui appartiennent dans ces domaines et L
I’ensemble déterminé par Gauss- Lucas, pour les zéros du polynéme f les
différents des zéros du f, nous aboutissons & la conclusion: Zous les points
criliques ** du polynome f les différents de ses zéros, appartiennent & I’ inter-

section U N L, sous - ensemble stricte de L.

§ 2. Positions des points critiques d’un polyndéme entier
quant a ’ensemble p-1 de cercles. Soit

m m
Fla) =lz—~g) " ««s la—g) " , (1)
ot z est une variable complexe, p> 2z et m;, .. ., m, les degrés de mul-
tiplicité des zéros z , . . . , z, de f respectivement.

Nous appelons n le degré de ce polynéme. Il est par conséquent

n=m + ...+ m,. (2)

* IQANNAZ ®DEPENTINOY - NIKOAAKCMOYAOY, Mepl 100 Evromicnod thv pitdv thHv moivavipay.
** Points critiques du polynome f, s’appellent les zéros de sa dérivée. [Voir Mar-
den [6], pag. 11].
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Différentiant logarithmiquement les deux membres de (1) nous trouvons

g g B " B

f (z) Z— 2, z—z

P
Par conséquent 'équation

m,

m
s, S LA (3)

2 z—z,
a comme racines les zéros du polynéme f les différents des zéros de f.
A cause de (2) 'équation (3) s’écrit

m m, n—(m+...+m_,)
e et ‘ ——=0.
Z——Zl Z'~Zp_l Z—Zp
Ou
(i, <2 my_ (2, — )
T ... # p—1 Vo1 B =
z—1z, z -2
11 est par conséquent
p—1
B =
n = m, =23 (5)
j 5
; s

Si nous mettons I ={I,...,p} et pour chaque qeI: I, =1—{q},

au lieu des relations (4) et (5) nous aurons les relations plus générales:

n — 2 m
/ Z mqi ¢ Qiqu 9
qiqu 9 q
et
n = Z m, . . zqi ' (7)
qlqu l B qu

De I'équation (7) il résulte que chaque racine £ de cette derniére, rem-
plit la relation

q q,
Z q E -z,
qiqu
11 est ainsi
i

[ l ] Ty l
- qlzelqmqi 881) ‘| ?—— s = | -
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Par conséquent a4 chaque racine £ de équation (3) correspond pour
chaque qel, un q;eI, au moins, de facon qu'il soit

n —m
‘E—zq, é“—n“‘—q Zq T Zq, (8)
Du résultat ainsi trouvé (8) il s'est démontré le théoréme suivant:
Theéoreme L .Sz los 26705 Zigy o oue %, (p>2), du polynime f, de
degré n, de la variable complexe z: f(z) = (z — z, )™ (2 —-zp)mp , ont
des degrés de multiplicité m, , . . ., m, respectivement et st nous posons
I={l,...,p} et Iq=I—{q},oz‘¢ q€l, dans ce cas, les pornts criteques de ce

polynome les différents du z,, appartiennent tous a I'ensemble q‘gI Oqi .
i~-q

o Oqi représente, pour chaque q,€l, , Uensemble des points intérieurs et

de la frontiere du cercle qui a comme centre le zq et comme rayon égal a
i

n—m,
Z.—Z
n q ql
n—mg . - g Pt
Vu que . << 1, est déterminé par ce théoréme, pour chaque
n
q=1,...,p, domaine ouvert du plan complexe, contenant le point z,,dans

lequel ne se trouve aucun point critique du polynéme f, différent de &,

Du théoréme I nous pouvons conclure facilement le suivant:

Théoréme I S7 chague zéro z,, ow qel ={1,...,p}, (p>2), du
polynome b, de degré n, de la variable complexe z: f (z) = (z—zl)ml _—

(2= zp) P a comme degré de multiplicité m, et nous appelons Oq , 0L
i

q

qel, =1~- {qa}, Vensemble des poinis intérieurs et de la frontiere du cercle

zq—zc‘i , alors les

. . h—m
qui @ comme centre le z, et comme rayon égal a — 9
i n

points critigues du polynome f les différents de ses zéros, appartiennent tous

p
Uensemble N U Q. .
q=l qlSIq .
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§ 3. Positions des points critiques d'un polynéme entier quant
a un cercle spécial. Nous considérons de nouveau le polyndme f dé-
terminé par la relation (1). Dans le paragraphe précédent nous avons trouvé
qu'a chaque zéro £ du polynéme f', différent des zéros du f, correspond pour cha-
que qeI ={I, ..., p}, au moins un élément q, de ensemble I,=1—{q}

tel, qu'il soit

n = m
91z, —z

< q q

[ b n
Mais

lE—zqi\leq—qu—IE—zq’.

Par conséquent pour le susdit zéro &t du polynéme f et les nombres
mentionnés plus haut q et q;, on a:

z tE—z b 7
Zg — — — < z, —
q q iy q q
Soit
m
‘ b=z 22| —5 (9)
n | i

La relation (g) exprime que les points critiques du polyndme f, les
différents de zq, se trouvent tous en dehors ou sur la circonférence au moins

d’'un des p— 1 cercles ayant comme centre commun le point z, et rayons
¥ q

; ; . m
€gaux respectivement a —9

n

, ot 'élément g; de I'ensemble I, dé-

Zq e Zqi

crit cet ensemble. Par conséquent, tous se trouvent en dehors ou sur la cir-

conférence du cercle qui a comme centre le point z, et commerayon égal a

My Min ¢

e (qie]q) l)zq_zqij}'

Ce résultat constitue un corollaire du Théoréme I du paragraphe pré-
cédent. Un corollaire analogue résulte aussi d'une maniére évidente du
théoreme II du méme paragraphe. Nous 'exprimons ainsi:

Corollaire. 7 chaque zéro z,, onw qel ={l,...,p}, (p=>2), du

q

m m
polynome t de la variable complexe z, de degré n: f(2)=(@—z) '...(z—2) P,
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a comme degré de multiplicité m et s’appelle A, l'ensemble des points inté-
rieurs du cercle qui a comme centre le z et comme rayon égal a

m .

—a Min s % ol , =1—{q},

n (qiqu) {( q qil}’ q

dans ce cas, aucun point critique du polynome £, différent de ses zéros, w'appar-

. P oA
trent & Pensemble U *a-
q=1
Remarque. Vu que selon le corollaire, dans lintérieur du cercle

-z | oo Min - il nexist int critique d
|z 2 | o (el qu zqu il n’existe aucun point critique du

polynome f, différent de zy, la fonction f est dans le domaine

m .
<z — «a Min » \
0 IZ ZQ~ 7 (qiqu) l\zq Zqi|1

localement univalente [8].
Supposons maintenant que le polynéme f est selon ce qui précéde lo-
calement univalent dans le domaine 0<|z|< % |z'[, ol il a été posé z,=0,

Sl gl

né par Montel [7], que si le polynéme f de degré n admet Porigine comme zé-

|]. Biernacki a trouvé [2]. comme il est mention-
i

: - :
ro d’'ordrer, alorsil est r - valentdans le cercle |z|<—|z’|, 2’ étant un zéro de

: y { P 2 ;
plus petit module du polynéme 7(1‘2)_ Cette proposition de Biernacki con-

stitue une généralisation d’une proposition plus ancienne d’Alexander [1],

selon laquelle, si r= 1, alors le polynéme est univalent dans le cercle
il

G 2 " ~ f(Z
lz| < ,T , z étant un zéro de plus petit module du polyndéme 7)

En combinant cette proposition de Biernacki avec le corollaire, nous

\

aboutissons 4 la conclusion suivante:
Un polynéme entier £ de la variable complexe z, de degré n, qui a le O

comme zéro de degré de multiplicilé v, d’une part il est r - valent dans le cer-
£(z) et d’

zr

cle |z|< Tr (2" |, 2 étant un séro de plus petit module du polynome

autre part localement univalent dans le domaine 0<|z|< % [
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§ 4. Combinaison des théordmes et corollaires trouvés, avec
le théor2dme des Gauss - Lucas. Le domaine fixé, par le théoréme des
Gauss - Lucas, pour les points critiques du polyndéme f, les différents de ses
zéros, est composé, comme on sait, de l'intérieur d’'un polygone convexe
et fermé, tel que d’une part aucun zéro de f ne se trouve extérieurement de
ce polygone, et d’autre part que tout autre polygone convexe qui remplit
cette restriction le renferme. Dans le cas spécial, ou tous les zéros de f sont
placés sur une et méme ligne droite, ce domaine est alors un segment
rectiligne ouvert, avec extremités des zéros de f, contenant tous ses autres
Z6é10s.

Nous appelons L Pensemble des points du domaine ci-haut et nous

posons, en conservant les symbolismes des paragraphes 2 et 3,

€= O, C = f%Cq,A=lIJAq.

q. el i g—=u q=

Le théoréme I exprime que chaque point critique de f différent de
z, appartient a 'ensemble C,. Le corollaire qui résulte de ce théoréme,
exprime qu'aucun point critique de f différent de z, n’appartient a I'en-
semble A .

Le théoréme II exprime que chaque point critique de f différent de
ses zéros appartient 4 lensemble C, et le corollaire qui résulte de ce der-
nier exprime qu'aucun point critique de f, qui ne coincide avec un zéro,
appartient a A.

En combinant ces théorémes et corollaires avec le théoréme des
Gauss - Lucas, nous concluons:

a) Chaque point critigue du polyndme t qui ne coincide pas avec un
de ses zéros z, appartient & U'ensemble LN C,.

b) Chaque point critiqgue du polynéme t qui ne coincide pas avec un
de ses zéros z, appartient @ U'ensemble L — A,.

c) Chaque point critiqgue du polyndme f qui ne coincide pas avec un
de ses zéros appartient a Densemble L N C'.

d) Chaque point critiqgue du polynéme £ qui ne coincide pas avec un
de ses zéros appartient a U'ensemble L — A.

Comme il est évident ces quatres ensembles sont des sous - ensembles
strictes de L.
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Le domaine, déterminé par la proposition b (corresp. d), du plan com-

plexe, pour les points critiques du polynéme f les différents du zéro z, (cor-
feSp. atlx ZELOS Z;, - - - zp) est évidemment d’une plus grande extension de

celui déterminé par la proposition a (corresp. c). Malgré cela les proposi-
tions b et d ont 4 I’égard des a et c respectivement l'avantage qu’elles sont
plus applicables et cela parceque par ces propositions est exclue pour les

susdits points critiques autour de chaque point z, un domaine circulaire

q
trouvé par le tracement d’un seul cercle. Par les propositions a et ¢ on obtient
une plus grande exactitude, étant exclu d’un domaine plus grand, autour

de chaque point z,, mais il est éxigé pour cela le tracement pour chaque

z, p—1 de cercles.

§ 5. Applications des conclusions trouvées.

1ére Application. A la (fig. 1) ont été représentés les zéros z,
de quelque polyndéme entier f. Le degré de ce polyndme a été pris égal a
10, et comme degré de multiplicité de chaque zéro il a été considéré le

nombre étant écrit & cO6té entre parentheése.

(Fig. 1)

Les cercles étant écrits avec comme centres les points z, sont ceux
/i
qui sont déterminés par les ensembles A; du Corollaire du paragraphe 3,

et le domaine dans le quadrilatére figuré, est celui qui est désigné par le

théoréme des Gauss- Lucas.
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Le domaine noté dans l'intérieur du quadrilatére par lignes parallé-
les, avec les arcs circulaires placés.dans ce quadrilatére, est le domaine dé-
signé par la proposition d du paragraphe précédent, pour les points criti-

ques du polyn6me f qui ne coincident pas avec un de ses zéros.

2¢me Application. Ala (fig. 2) ont été représentés d'une fagon
similaire les zéros du polyndéme f et a cdté de chaque point a été noté le
degré de multiplicité du zéro correspondant. Le domaine exclu pour les

M)

\\\i

(Fig. 2)

points critiques du polynoéme f les différents du zéro z, a été fixé par ap-
plication de la proposition a du paragraphe précédent, et le domaine cor-
respondant autour de chaque point z;, z,, zs, z,, par application de la pro-
position b du méme paragraphe.

Ainsi le domaine pour les points critiques du polynome f, différents
des zéros de f, est constitué de quatres domaines circulaires, notés par lignes
paralleles, intérieures du quadrilatére figuré, avec les arcs circulaires pla-
cés dans le quadrilatére.

3éme Application. A la (fig. 3) ont été représentés d’une fagon

de nouveau similaire, les zéros de polyndme f avec les degrés de leur mul-
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tiplicité correspondants. Ces zéros se trouvent tous sur la méme ligne
droite. On a appliqué exclusivement la proposition b du paragraphe pré-

cédent. Le domaine ainsi trouvé pour les points critiques du polyndéme f,

Mg (¢) Haion)

My M,0)

(Fig. 3)

différents des zéros de f, est constitué de I'ensemble des segments recti-
lignes fermés, qui sont tracés par lignes interrompues.

§ 6. Combinaison des conclusions trouvées, avec un théorgdme
de Grace, quand le degré n du polynéme f est plus grand que 5.
Par la théorie de l'apolarité, Grace a démontré [4] que si z,, z,, sont deux
zéros différents entre eux, du polyndéme f de la variable complexe z, dans

ce cas le cercle écrit avec comme centre le milieu du segment rectiligne ayant

SO ; 5 1
comme extrémités ces zéros et comme rayon égal au —-

2 Zy~Zy

w ;
ctg T contient

dans l'intérieur ou sur sa circonférence, au moins un point critique de ce
polynéme.

Supposons que n)s. Les zéros z, et z, sont placés maintenant 3 lin-
térieur du cercle de Grace, correspondant & eux. Par conséquent le théo-
réme de Grace présente un intérét, si ces zéros ne sont pas des points cri-
tiques du polyndéme f. Admettons pour cela que les zéros z, et z, sont sim-
ples. Le corollaire du § 3 nous permet de séparer du cercle de Grace cor-
respondant a ces zéros, les points intérieurs des cercles désignés par les
ensembles A, et A,. Surtout dans le cas examiné (n ) 5), les cercles désignés
par ces ensembles sont intérieurs du cercle de Grace.

En effet, les symbolismes du § 3 étant conservés, considérons un
simple zéro Z4 du polynéme f. Le cercle désigné par ensemble Aq a comine
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’ \ 1 1
centre z, et comme rayon égal a e (qMérIl ) { zq-zqi } Nous démontrerons
iy
que, si q'el et q" #q, alors
AN 1 n 1 Min
a % = S —
= o . zZ,—2¢ | ctg N o (ge1,) 3 25—z, § (10)
Clest a dire
1 T 1 Min
— | =g (ctg4—1)>*(q_el) [ Zq ™ 2, ]_ (11)
9 n n i q 1 I
. ) , n w =
Mais n ) 5. Par conséquent ctg — > ctg = V3.
n
Donc
il 7 1 < /'3 | 1 1
. —_ -y e —_— N —
ok g 14> i )>6‘n-
Par conséquent
1 T 1 Min
9 Gomb % (Ctg_;Ml))?zq_Zq *?(qielq)gzq_—zqi ;

Par conséquent la relation (11) est valable. Il en est de méme de
la relation (10). Mais cette relation exprime que le cercle désigné par
lensemble A, est placé a lintérieur du cercle de Grace correspondant aux
zéros z, et z,. Nous aboutissons ainsi a la conclusion suivante,

Sz est un polynéme entier de la variable complexe z de degré n) b
el 7y, 7, sont deux zéros sumples de ce polyndme, dans ce cas au moins un
point critiqgue de 1 est placé d’une part intérieurement ow sur la circonfé-
rence du cercle qui a comme centre le miliew du segment z,z, et comme rayon égal
e
2
conférences des cercles — intérieurs du précédent — ayant comme centres les

: d, d,
Zy, Zy € comme rayons égaux respectivement aux;‘, - dy (corresp.ds),

' 1 . .
Zy =z | ety . et d’autre part extérieurement ou sur une des cir-

représente le minimum des distances du zéro z, (corresp. z,), de tous ses dif-

Jérents zéros du polynome fi.

§ 7. Cénéralisation aux fonctions rationnelles. Les théorémes
du § 2 ainsi que les corollaires qui en résultent du § 3 se transforment facile-
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ment, d'une facon qui permet de désigner un domaine, du plan com-
plexe, contenant tous les zéros de la fonction rationnelle F de la variable

complexe z:
h, h
Fz)=— 4 .. 4 2
z—1z, -2,
On suppose que p =2, les nombres z,, ..., z, sontdifférents entre eux,
par deux, et les h;,..., h, sont des nombres quelconques du corps complexe

C, différents de zéro.
La généralisation est obtenue de facon évidente, si on va mettre sim-

P

etnzz

a=1

|
a

h h

plement W, = o

Les syllogismes faits dans les paragraphes 2 et 3 ne changent point
de ce que les nombres m ne sont pas nécessairement des nombres naturels.

Nous exprimons ci-dessous un théoréme et un corollaire concernant
les zéros des fonctions F, en transformant convenablement, 1'énoncé du
Théoréme II du paragraphe 2 et celui du Corollaire du § 3, resultant de ce

Théoréme.
BE Sh
Théoréme. Sort F (z) = z 7—_“—2 , ou z variable complexe, p > 2,
q=1 s q

By oo By nombres du corps complexe C différents par deux et h,,..., h,

nombres du méme corps C  différents de zéro. Nous appelons O“i’

qel = {l,...,p} et qyel, = I —{q} lensemble des points intérieurs du

cercle, ainsi que de sa circonférence, qui a comme centre le z, et comme rayon

Z i

h
q;€ I % . .
dollie ——- - z2y—2q |+ alors tous les zéros de la fonction ration-
1
T b
qel
] P
nelle B, appartiennent a I'ensemble N U Oq y
q=1 ¢,°L,
P
Corollaire. S7F (z) = Z z—qz s o1 z wvarwable complexe,
q=: 4

30
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P>2, 2,..., 2, nombres du corps complexe C, différents par deux et h,,..., h,
nombres du méme corps C différents de zéro et si nous appelons A,

Uensemble des points intérieurs du cercle qui a comme centre le zy, q €1=
={1,..., p} et comme rayon égal &

h ’ .
’ = Min

Wl {| zq—zqi[ | ou 1,=1—{q}, alors aucun zéro de la
h

P
fonction rationnelle ¥, appartient a Uensemble U A .
q =1

§ 8. Généralisation abstraite. Les théorémes et les corollaires des
paragraphes 2, 3 et 7, que nous avons énoncés pour des polyndémes entiers
et fonctions rationnelles, dont les coefficients et les zéros appartiennent au
corps complexe, se généralisent automatiquement dans les cadres de la
théorie [9] de Mr S.P. Zervos, si au lieu du corps complexe nous considé-
rons quelque corps algébriquement clos de caractéristique zéro. Par consé-
quent toutes les nouvelles conclusions qui ont été résultées par les théore-
mes et corollaires mentionnés plus haut, quant a la localisation des zéros
des fonctions dans le corps complexe, conduisent 4 de nouvelles conclusions
pour des fonctions dans les susdits plus généraux corps.

IIEPIAHWYIX=

Oewoeitan dxéoatov molvdvupov f, Baduod n, il myadindic uerafiniic z:
flz)=(z—z)" ... (z—zp)mp ,
dmov my, ..., m, (p=2) eivar ol Baduol morlamddinrog @V QLAY Z( . . . Z
AvTLoTOolyWS.
Tderar [={1,...,p} #ai Iq=1—{g}(qel) xai ovpPohileras pe Oqi

(inIq) 10 oUvolov T@V BowTeo@V xal cuvogLax®dy onueiwv tod xdxhov, Gotig Exet

16 ¥ 00
q
~qu—Zqi{,

#€VTQOV TO OMUEIOV Zg

xal Gxrive Tomv moog
i

- ~ ~ A

*Anodsunvietal Stu: 8la ta xoutnd onueia tob molvawrduov | avixovy eis 1o

avvoloy U O, , mov q wyov oroyyeiov tod I,
g el
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Svven@c: 6la td xouuxd onueia Tod molvwvimov £ avijxovy nione el o

P
abvolor ) U Oq )

- i

q=1 q,€],
[Teoaitéom dmodewmvierar dri: &vtos 1od xbxhov, Sots e uévigov 10 on-
B N mq Min f
\ 3 L0 1 N Z —_— Z 1 3 \ h

ueiov z, (qel) xai dxtiva iony meds 5 (qielq) l ‘ 4 q ‘ [ 0008y  wELTLOY

onueiov tov molvwyduov f, didpopov o z,, eboloxera.

a0
A v véov tovtmv drotelecpudtmv peodtal § yvwory mo tod Yemoripa-
tog t@v Gauss - Lucas [3], [5], negiogn) Sk tat xoivind omueia tob wohvwvipov f,
gnioms 8¢ cupumdnooiitat yvoorov dedonua tob Grace [4].
Ta moonipavra cvumsodonara Emexteivoviar elg onrdg ovvagriosic. Bdoet
3¢ tijg Gvamtuydeiong Vo tov Kadnynrod ». 2. 1. ZeoBob demotag [9] yevixevov-
ToL eOYe0dg gic TEdmoV, Bote va Ggogotv eilg oilag cvvapticewv Golopévmv eic

cdpata GhyeBouds xhelotd e yaoaxtnototi)y undév.
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<0 “Axadnpaixog x. K. Hawaiodavvov, xata miv dvaroivoowv tig dg dvw
goyaotog, elme Ta ndrwor :

‘H Kvpia Nixolaxomoblov elvar mrvyovyos @y Madnuarxdy 1od avem-

otquiov " Adnvdv, nadijroia 100 deuvijorov Havayidrov ZeoPob, doxolndeioa ué
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2oetvac &ni tijc Oewplac 1@y "Aoidudy xal 10d dvromouot v oilldy 1@y Iolvw-
vouwv. ‘H Kvola Nixolaxomoblov Exer Soundi xava ta velevraia &y el 1y Eoev-
vav 10D touéws tovtov t@v Ilolvwviuwy éx 1ot Fyov 1od Kadnynrot tod Ilave-
morquiov " Adnvdv x. Smveidwvos Zeofob.

Ta modra oyxeuxa évdiagpépovra dmoreléouara tijs Epevvne s Gvexowddn-
oav O’ Buob eic v Axadnuiay > AInvdv xara 10 Foc 1962 nai dpedowy s
véovs yevixovs TOmovs avartéowy goayudrwy Ty uétpwy t@y olldy 1@y molvwyi-
uwy wds wyadxiic uetafintijs. Eic myy advyy xavebdvvow dvixer xal 17 dwarofn
énl dudaxtopiq, ™y omolav Hméfaley 1 Kvoia Nixolaromoviov els v Dvowopa-
Inuariny Zyolny ot Havemornuiov > Adnvdy, avayogevdeioa Oddxtwo ué Tov
Baduov <~ Apiworas. To cvunsodonara tijs didaxtopuxiic Tadtye doyacsiac, mpootidé-
ueva els 1o xara 1o &os 1957 davaxowwdévra vmo tod xn. Smvpidwvos Zepfov &is
my Axadnuiay 1@y Hoagioiwr, dc xal ta 1ot Kadnynrot tod Iavemoryuiov tod
Belwyoadiov x. Markovitch, va 6moia &lyov v tuny ve dvaxowdow s my " Axa-
Inuiav * Adnvv, didovy eis tovs Baixaviove Madnuarixods )y modryy déow &ic
10V eldunoy Touéa tig ebpéoews yevin®y Ty Avwtéowy peayudrwy uébrgwy oLy
molvawviuwy.

Eis v magovoay dicEoduny Eoevvdy s, 7 Kvoia Nixolaxonovlov & erdle
dudpogov medBinua Evromeuod olldy molvwviuwy, oxetioy ué 10 mEoxvyway Amwd
v doyaciay 1ot Gawuss S tov dvromeuov t@v ldv tijc magaydyov dodévros
aolvwvduov. To medfinua todro ¥ye,, ds yvwoerdy, ovyxevipdoer 10 évdagpéQov
wold@dv Madnuarixdy, oi 6moior Egovy émrdyer onuayuxd dmoreléouara els T0 -
yaduxov odua, 1 0¢ fadvtéga founvela T@v aitiwy i ta nlalowa @Y vewTéowy
Madnuarix®dy 8069y xara 10 1958 dno vov x». Znvoidwva ZegBdy, 6 émoios xal
&yevinevoe nl‘s'[ata oyetixa dmoreléouara sis oduara modv yevixdrega Tob puyadixod.

‘H Kvola Nuxolaxomovlov, yonowuonototoa véas, dmds xard fdow, dmoder-
xuxas pedddovs, Emrvyydver véa dvdiapéoovra Eaydueva O 1o onuavTxoy ToiTO

nedfinua.



