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Selon la terminologie de M. Montel, on dit qu'une fonction u(x), défi-

nie par une équation de la forme

F(x, 0)=f,(x)u’ + f,(x)u* "' +... +1,_,(x)u + £,(x) =0;
fo(x), f;(x),..., fv(x) désignant des fonctions entiéres, est algébrico-algébroide
lorsque le discriminant du polynéme F(x,u) en u est exceptionmnel, c'est-a-
dire un polyndéme en x multiplié par une exponentielle.

J’ai examiné ces fonctions et je me propose, dans cette courte note, de
communiquer les résultats auxquels je suis arrivé, relatifs aux points de
ramification.

1. Cas ou le nombre de points critiques est zéro. ]

Imaginons que la variable x décrive dans son plan une courbe conti-
nue. Quand x partant d’un point x, revient i ce point, la détermination
principale u, reprend sa valeur initiale, car la courbe fermée ne renferme
pas de points critiques; donc, lorsque je fais promener x dans tout le plan
la détermination u, ne change pas; elle est une fonction wnzforme de x; il
en est de méme de toutes les autres, et alors I'équation qui définit lalgé-
broide se mettra sous la forme

lu—cp,(x)] [u—cp?(x)J lu—cpv(x)]:O

Py, Pgy ..., Py étant des fonctions uniformes de x.
donc, le polyndme F(x,0) n’est pas irréductible et on peut énoncer la propo-
sition suivante:
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Lorsqu’une algébroide n’admet aucun point critique, ses diversés détermi-
nations sont des fonctions uniformes, ou bien:

Une algébroide irréductible admetl nécessairement aw moins wn point
critique.

2. Cas on le nombre de points critiques est deux : le 0 et I'oc.

Pour étudier ces fonctions, j'imagine, comme auparavant, que la
variable décrit dans son plan, une courbe fermée continue, qui ne passe pas
par lorigine; alors quand x partant de x;, avec la détermination de la
fonction u,, revient a ce point, aprés avoir décrit une courbe fermée renfer-
mant Porigine a son intérieur, la détermination u; se transforme en u,; je
fais encore, une autre fois, ce tour; alors je reviens ou bien avec la déter-
mination u; ou bien avec la détermination u;, mais jamais avec u,—car en
faisant le tour, en sens contraire, on reviendrait avec la détermination u,—

Soit p le nombre de tours que nous devons faire pour revenir a la
détermination u,. Nous supposons évidemment que I'équation qui définit
lalgébroide est irréductible.

Je dis que p=v

En effet, je considére les fonctions symétriques:

P

P P
Eui, Zuiuj, - ZuluQ....up
1 1 1

elles sont manifestement uniformes puisque les u, permutent entre eux
lorsque x décrit la courbe fermée.

Donc, les déterminations u; u, .., u, (p<<v)

sont des branches de l'algébroide définie par 'équation

P+ g x)ur T+, . 4+ g,(x)=0

avec
P

P
gl(x)EZui ' g2(x):Zuiuj yosney  Eoiallily e U
1

1
donc, l'algébroide u(x), définie par F(x,u)=o0 n’est pas irréductible, ce qui
démontre notre proposition.
Faisons la transformation x=tv ; lorsque t décrit une courbe fermée
autour du point t=0, le point x décrit une courbe continue et fermée au-
tour du point x=0 un nombre v de fois; donc, en partant de la détermi-
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nation u=u, on revient avec la’ valeur initiale, puisque u, permute en
U,; U, en u; et ainsi de suite et enfin u,
Or, lalgébroide sera déterminée par Péquation transformée

w'+F (Hu' ~ 2+ Fy(t) 2+. . .+ F,(t)=0

et comme u est uniforme en t nous arrivons a cette conclusion que u doit
2
étre une fonction ® uniforme en xv

Donc: Une fonction algébroide possédant deux points critigues est une fonc-

tion uniforme de la variable ]‘/,/;

3. On démontre de méme, en utilisant les fonctions symétriques, gu’une
fonction entiere d'une fonction algébrique est une fonction algébroide, or nous
pouvons construire une fonction algébrique admettant les mémes points
critiques avec la méme disposition des branches et nous voyons que notre
algébroide peut s'exprimer comme une fonction entiere de cette algébrique.
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